4. MATEMATIKA Al FELADATSOR

1. (a) Hatéarozza meg az a = (2;3;—1), b = (—1;2;1) és ¢ = (4;0; 3) vektorok vegyesszorzatat!

(b) Hatarozza meg az a = (—1;—-1;3), b = (3;2;1) és ¢ = (1;—2;3) vektorok altal meghatarozott
paralelepipedon térfogatét!

(¢) Hatéarozza meg az a = (5;—2;3), b = (0;3;2) és ¢ = (—1;5;4) vektorok altal meghatarozott
tetraéder térfogatat!

(d) Hatarozza meg az A(1;4;—2), B(0;4;3), C(—3;2;1) és D(3;1;2) csicsu tetraéder térfogatat!
(e) Hatéarozza meg az x koordinatat tgy, hogy az a = (x;1;2), b = (1;4;3) és ¢ = (2;2; 1) vektorok
egy sikban legyenek!
2. Tekintsiik az A(1;2;3) és a B(7; —4;5) pontokat. Hatarozza meg az

(a) A és B pontok tavolsagat;
(b) A és B pontok altal meghatarozott egyenes paraméteres egyenletrendszerét;

(c) A és B pontoktol egyenls tavolsagra 16ve sik egyenletét.
3. Tekintsiik az A(1;2;3), B(3;4;5) és a C(—1;2; —1) pontokat. Hatarozza meg az

A pont tavolsagat a B és C pontokon atmend egyenestdl;
B pont tavolsagat az A és C' pontokon atmend egyenestdl;
h) C pont tavolsagat az A és B pontokon adtmend egyenestdl.
4. Tekintstik aze: x =3+2t,y=—-1+tész=2—-t,teRésaz frx=6+s,y=4+4sés z=3+ 2s,
s € R paraméterezést egyeneseket.
(a) Mutassa meg, hogy az e és f egyenesek metsz8k! Hatarozza meg a metszéspontot!
(b) Hatarozza meg, hogy az e és f egyenesek milyen szogben metszik egymast!
(c) Hatéarozza meg az e és [ egyeneseket tartalmazo sik egyenletét!
5. Tekintsik az e: x =3+ 2t,y=—1+tész=2—t,tcRésaz frx=5—4s,y=7—2sés z =3+ 2s,
s € R paraméterezést egyeneseket.
(a) Mutassa meg, hogy az e és f egyenesek parhuzamosak!
(b) Hatéarozza meg, hogy az e és f egyenesek tavolsagat!

(c) Hatéarozza meg az e és f egyeneseket tartalmazo sik egyenletét!
6. Tekintslik a 2z 4+ 3y + 4z = 5 egyenletd S és a —x + 4y + z = 7 egyenleti T sikot.

(a) Mutassa meg, hogy az S és T sikok nem parhuzamosak!

(b) Hatarozza meg az S és T egyenes metszésvonalaként el6allo egyenes paraméteres egyenletrend-
szerét!

(c) Hatarozza meg, hogy az S és T sikok milyen szdgben metszik egymast!

7. Tekintsiik a P(3;2;1) pontot ésaz v =4 —t, y =2+ 3t és z = 1+ ¢, t € R paraméterezési e egyenest.



(a) Mutassa meg, hogy a P pontot nem tartalmazza az e egyenes!

(b) Hatéarozza meg a P ponton atmend, e egyenessel parhuzamos egyenes paraméteres egyenletrend-
szerét!

(¢) Hatéarozza meg a P pont és az e egyenes tavolsagat!
(d) Hatarozza meg a P pontot és az e egyenest tartlamazé sik egyenletét!
)

e) Tiikrozze a P pontot az e egyenesre!

(
(

8. Tekintsiik a P(2; —1;3) pontot a 2z — y + 3z = 5 egyenleti S sikot!

f) Tiikrozze az e egyenest a P pontral

(a) Mutassa meg, hogy a P pontot nem tartalmazza az S sik!

(b) Hatéarozza meg a P ponton atmend, S sikkal parhuzamos sik egyenletrendszerét!
)
)

(c

(d) Tiikrozze a P pontot az S sikral

Hatarozza meg a P pont és az S sik téavolsagat!

(e) Tiikrozze az S sikot a P pontral

9. Tekintsiik az x =2 —t, y = 3+ 2t és z = 5 — 2t paraméterezésii e egyenest és a 2z —y — z = 1 egyenleti
S sikot!

a) Mutassa meg, hogy az e egyenes és az S sik nem parhuzamos!

(a)

(b) Hatarozza meg az e egyenes és az S sik metszéspontjat!

(c) Hatéarozza meg az e egyenes S sikra vetitésével kapott egyenes paraméteres egyenletrendszerét!
)

(d) Hatarozza meg az e egyenes és az S sik altal bezart szoget!



