‘ Zh-k Osszpontszama ‘ 1 ‘ 2 ‘ 3 ‘ 4 ‘ 5 ‘ 6 ‘ 7 ‘ 8 ‘ 9 ‘ 10 ‘ Vizsga ‘ Zh-+vizsga ‘ Jegy
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EMK és KJK Matematika A1l vizsga, 2025. januar 14.
Munkaidd: 100 perc, a 6-9 feladatokbol el kell érni 30%-ot.

1. (a) (8 pont) Definialja, hogy az a és b térvektorok skalaris szorzatat!
(b) (3 pont) Adjameg az a = (a1, az,as3) és b = (b1, b, b3) térvektorok skalaris szorzatanak kiszamitasi
modjat!
(¢) (8 pont) Hatarozza meg az a = (1,2,3) és b = (—1,0,2) térvektorok altal bezart szoget!
2. (a) (4 pont) Definialja, hogy mikor mondjuk, hogy az f(z) fiiggvény xo helyen folytonos!
(b) (4 pont) Irja le az [a,b] integvallumon folytonos fiiggvényekre vonatkozo Bolzano-tételt!

ha x # 0,

fliggvény minden valos xg esetén folytonos?
ha x =0,

(c) (4 pont) Igaz-e, hogy az f(r) = { (1)271:_1
2

3. (a) (3 pont) Definidlja az f(x) fliggvény primitiv fiiggvényét!
(b) (3 pont) Definialja az f(x) fiiggvény hatarozatlan integraljat!
(¢) (8 pont) Irja le a folytonos f(z), a < x < b fliggvényre vonatkoz6 Newton-Leibniz tételt!
4. (10 pont) Hatarozza meg, hogy a 2* + 4 = 0 egyenlet gyokeinek algebrai alakjat a komplex szdmok
kozott!
5. (10 pont) Hatarozza meg, hogy az f(x) = x* — 42 — 4822 + 34x — 6 fiiggvény hol konvex illetve konkav!
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6. (10 pont) Hatarozza meg az [ dx integralt!

7. (10 pont) Hatérozza meg az [ cos/2x + 2dx integralt! Segitség: hasznaljon ¢ = v/2z + 2 helyettesitést.

8. (10 pont) Hatarozza meg az f(z) = 22 és g(x) = 5x — 6 fiiggvények grafikonjai altal kézrefogott sikrész
teriiletét!

9. Hatarozza meg, hogy az alabbi improprius integralok koziil melyik konvergens és melyik divergens!
Amelyik konvergens, annak hatarozza meg az értékét!

(a) (5 pont) [° ﬁdw
(b) (5 pont) [ srrgeryde
10. (BONUSZ)

(10 pont) Legyen az f(z) > 0, a < z < b olyan fliggvény, hogy f'(z) folytonos. Legyen g(x) = 2f(z),
a < x < b. Forgassuk meg az f(z) és g(z) fliggvények grafikonjat az x tengely koriil. Mi az g(z) altal
generalt forgasfeliilet, ha a felszine pontosan kétszer akkor mint a f(z) altal generalt felszin?



