10. MATEMATIKA A2 FELADATSOR

1. Diagonalizalja az alabbi n x n-es matrixokat ha lehet. Ha lehet diagonalizalni, akkor hatarozza meg a
100-adik hatvanyukat!
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A sajatvektorok: A\; =7, Ao = 0. A hozzajuk tartozo6 sajatvektorok: \y = 7: s, =
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Csak egy sajatvektor van: A\; = 1. A hozza tartozo sajatvektorok: s; =
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paraméter van benne, ezért nincs két linearisan fiiggetlen sajatvektor, nem lehet diagonalizilni.
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Mivel a matrix egy diagonélis matrix, emiatt a sajat mag a diagonalizaltja. Mivel az egységmat-
rixrél van szd, emiatt sajat maga lesz a 100-dik hatvanya.
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A sajatvektorok: A\ = 6, Ay = 2 és A3 = 1. A hozzdjuk tartozo sajatvektorok: Ay = 6 : 51
u —v 0
0 |,u€Ré A =2:5 = 0 ,VERE A3 =1:83 = w
U v 0
1 -1
akkor py = | 0 |, hav =1, akkor py = 0 és ha w = 1, akkor p3 =
P . P2 . p3
1 -1 0
P=|10 0 1
o 1 1 0
Ekkor
Lo
ril={ -3 0 3|,
0 1 0

,weR Hau=1,

0
1
0

gy



ahol

6 0 0
P'AP=(0 2 0 |=D
- 001 o
A0 _ pplo0p=1 p]
o - 6100 0 0
D00 0 21 o |,
B 0 0 100
ezért 16100 + 12100 0 l6100 _ 12100
2 2 2 2
A0 0 1 0
%6100 _ %2100 0 %6100 + %2100
3 -2 1
6 -3 0
9 —4 -1
A sajatvektorok: \; = 0, Ao = 2 és A3 = —3. A hozzajuk tartozd sajatvektorok: \y = 0 :
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Ha u = 1, akkor p; = 2 |, hav =7, akkor py = 6 | és ha w = 2, akkor p3 = 1
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A sajatvektorok: A\ = 1, Ay = 3. A hozzijuk tartozo sajatvektorok: Ay = 1: 51 = —u |,
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2. Abrazolja az alabbi egyenleteknek eleget tevs pontokat! Az 1j tengelyeket és rajta a tengelymetszeteket
pontosan tiintesse fel!
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05 1 ), aminek sajatértékei Ay = 0,5 és Ay = 1,5.

A hozza tartozo szimmetrikus matrix: <
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), v € R. Egység hosszusigi

[SEINS

hozzajuk tartozé sajatvektork: s; = < ;u ), ucRés sy = (

S

V2 — V2 -

sajatvektorokat kapunk, ha u = 5% és v = 22, tehat p; = . Ebben

és pg =

o
ol



az 1j koordinatarendszerben az egyenlet 1(x')? + 5(y')? = 1, azaz @) W egyenlet
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A hozza tartozo szimmetrikus méatrix: ( ? , aminek sajatértékei A\; = 10 és Ay = —3. A
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A hozza tartozo szimmetrikus matrix: , aminek sajatértékei A\; = 18 és o = 1. A

hozzéjuk tartozo sajatvektork: s; = < 417 ), ucReés sy = ), v € R. Egység hosszusigi
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