Geometria 2. hazi feladat matematikus hallgatok részére
2017-2018 1. félév

1. Bizonyitsuk a kovetkez6 azonossdgot, ahol a, b, c tetszdleges vektorok:
(|(axp)(bxa)(exr)|+|(axa)(bxr)(exp) |+ | (axr)(bxp)(exa)| ) = 0.

2. Adottakaz A = (2,3,1)T, B = (5,6,1)", C = (1,0, 2)" pontok. Hatdrozzuk
meg D pontot tigy, hogy az a koordinatasikoktdl egyenld tavolsdgra legyen
és valamint ABC' D tetraéder térfogata 7/2. Hatarozzuk meg tovabba a ke-
letlezett tetraéder sulypontjat, koriilirt €s beirt gdombjének kdzéppontjait és
ezen gombok sugarait.

3. Legyenek A = (1,1, 1)T, B = (2,2,2)T, C(—1,2,0)T adott pontok. Meg-
hatdrozand6 annak a siknak az egyenlete, amely az x tengelyre illeszkedik
€s amelyre nézve a haromszog vetiiletének teriilete az eredetinek a fele.

4. (a) Igazoljuk, vektorok segitségével, hogy ha egy tetraéderben két-két
kitérd élpar merSlreges egymasra, akkor a harmadik élpar is merdleges
egymasra.

(b) Igazoljuk, hogy ekkor a tetraéder magassidgegyenesei egy ponton ha-
ladnak at (ezt a pontot a tetraéder magassagpontjanak nevezziik.)

(c) Igazoljuk, hogy a tetraéder €leire merdleges sikjai, amelyek athaladnak
a tetraéder megfeleld szemkoztes élének felezé€spontjin, egy ponton
haladnak at. Ezt a pontot a tetraéder Monge-pontjanak nevezziik.

5. (a) Bizonyitsuk be vektorok felhasznédldsdval a haromszog Feuerbach-féle
korének 1étezését.

(b) Vektorok felhasznaldsdval igazoljuk a haromszog Euler egyenesének
1étezését.

(c) Adott az ABC haromszog Feuerbach-féle korének F' kozéppontja,
tovabba a haromszog A csucsa és M magassagpontja. Szerkesztendd
a haromszog!

Minden feladat 1 pontos, a nem teljes megoldasok lényeges 1épéseire
részpontszamok kaphatok.
Beadési hataridd: 2017. oktéber 10. (legkésébb az eléaddson).
J6 munkat kivanunk!



