Geometria 2. hazi feladat matematikus hallgatok részére
2018-2019 1. félév

1. Bizonyitsuk a kovetkezd azonossagot, ahol a, b, c, e, f tetszSleges vektorok:

(axb)(cxd)(ext)=|abe||cdf| - [abf]|cde].

2. (a) Miazon pontok mértani helye a sikban, amelyeknek két adott ponttél mért tdvolsdgainak
aranya adott pozitiv szam? Kinek a nevéhez fiiz6dik ez a klasszikus feladat?

(b) Mi azon pontok mértani helye a térben (3-dimenzids Euklideszi tér), amelyeknek
két adott ponttdl mért tdvolsdgainak ardnya adott pozitiv szam?

(c) Mi azon pontok mértani helye a sikban, amelyeknek két adott egyenestSl mért tavolsagainak
ardnya adott pozitiv szam?

(d) (Nem kotelezd feladat, j6 megoldds esetén pluszpont kaphaté!) Mi azon pontok
mértani helye a térben (3-dimenziés Euklideszi tér), amelyeknek két adott egye-
nestdl mért tavolsagainak aranya adott pozitiv szam?

3. Bizonyitsuk be, hogy az érinténégyszog beirt kdrének kozéppontja rajta van az atlok fe-
lez&pontjait 0sszekotd egyenesen. Kinek a nevét viseli ez a nevezetes feladat?

4. Adva van négy paronként kitar$ egyenes, a, b, ¢, d. Mutassuk meg, hogy haaz a,bésac,d
az a, c és a b, d egyenesek normaltranszverzalisai mer6legesek egymasra, akkor az a, d és
a b, c egyenesek normaltranszverzalisai is merSlegesek egymasra.

5. Legyen adva térben négy pont: P, Py, P35, Py. Az M és N pontok ugyanabban az ardnyban
osztjdk a Py P és P53 P, tavolsagokat:

PIM : MP,=P3N: NP, =)XcR".

Igazoljuk, hogy [P, Py, Ps, Py|, [Py, Ps, M, N] és [Py, Py, M, N| pontnégyesek stlypontjai
(a sulyponton a pontrendszer silypont fogalmat értjiik) egy egyenesre illeszkednek.

7z

Igaz lesz ugyanez az 4llitas az el6z6 pontnégyesek dltal meghatarozott tetraéderek koriilirt
gombjeinek a kdozéppontjaira is?

Minden feladat 1 pontos, a nem teljes megoldasok lényeges lépéseire részpontszamok
kaphatok.
Beadasi hataridé: 2018. oktéber 9. (legkésobb az eldaddson).
J6 munkét kivanunk!



