
5. heti házi feladat

1. Legyenek f, g : X → R mérhető függvények az (X,A, µ) mértéktérben.

a. Ha f ≤ g és létezik
∫
X
f dµ,

∫
X
g dµ, akkor

∫
X
f dµ ≤

∫
X
g dµ.

b. Ha létezik
∫
X
f dµ,

∫
X
g dµ és

∫
X
f dµ+

∫
X
g dµ, akkor létezik

∫
X
(f +

g) dµ is és
∫
X
(f + g) dµ =

∫
X
f dµ+

∫
X
g dµ.

2. Ha f : X → R integrálható és
∫
A
f dµ = 0 minden mérhető A halma-

zon, akkor f = 0 µ-m.m.

3. LegyenX = (0,∞) és bármelyA ⊂ X részhalmazra µ(A) =
∑

n∈A,n≥1 1/n.
Milyen mérhető függvények lesznek integrálhatók?

∞∫
0

1

x
dµ(x) =?

1


