Varidcioszamitasi feladatok
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d. /(my2 +93) dz,
b

e. /\/1 + 92 dx,

1
f. /(y’ey + zy?) da.
1

2. frjuk fel a kovetkezd funkciondlokhoz tartozé Euler-Lagrange egyenletet és
keressiik meg az extremalis y fiiggvényeket:

0
a. /(12xy —y*)dz, y(—1)=1, y(0)=0.
e
2
b [ 20 + ) o g1 =1 y(2) =0
1

1
c. /\/y(1+y’2)dﬁr7 y(0) = y(1) = 1/V2.
0

1
d / gy de, y(0) = 1, y(1) = 473,
0
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e. /(4y cosz + 4% —y?)dx, y(0)=0, y(r)=0.
0
1
f. /‘ —y? —y)e**dx, y(0)=0, y(1)=1/e.
0
1
8. /kd2—2xwdz, y(=1) =—1, y(1) = L.
51

ho [ (y? —2zy)de, y(=1)=0, y(0) =2

’L\o

/aw +yy') y(1) =0, y(e) = 1.
1

3. Keressiik meg azt a J(y) funkciondlt, melynek az Euler-Lagrange egyenlete
éppen az alabbi differencidlegyenlet:
x =2y,
3 _ 3yl3 + ny/yn’
(p(z)y') = q(x)y + r(z),
L=y +y,
y'? cosy = 2y'? cosy + 2y siny,
2y/(y* +y") = 20/ /(" + )"
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4. Keressiik meg az extremdlis y-okat a kovetkez6, magasabb derivéltakat is
tartalmazé funkcionalokhoz:

a. / (860a%y — 7% dr, y(0) =0, /(0) =1, y(1) = 0, y(1) = 5/2.
0

(y* 42y +y"?)dz, y(0)=0, y'(0)=1, y(1) =0, y'(1) = —sinh 1.
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c./QMyw”%Mg y(=1) =1, y(0) =0,y'(—1) = —4.5, ¥'(0) =0,y"(—1) = 16, y”(0) = 0..
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1
d. / + 473 dx, y(0)=0, y(1) =sinh1, 3/(0) =1, /(1) = cosh 1.
0



5. Keressiik meg az extremalis y-okat a kovetkezd, tobb fliggvényt is tartalmazé
funkcionélokhoz:

/4

a. /(2:r —4y? +y? — %) de, y(0) =0, y(r/4) =1, 2(0) =0, z(r/4) = 1.
0

b. /(Qxy — 24+ 23/3)dx, y(-1)=2, y(1) =0, z(-1) = -1, z(1) = 1.
/2
c. /(y’2 + 2% —2y2)dx, y(0)=0, y(r/2) =1, 2(0) =0, 2(r/2) = 1.
0
1
d. /(y'2 + 22 4 2y)dx, y(0)=1, y(1) =3/2, 2(0) =0, z(1) = 1.
0

6. Adjuk meg a funkciondlt extremalissé tevé y-t a megadott feltétel mellett:
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a. /y’2 dr, y(0)=0, y(r/4) =1, ha /y2 dr = 1.
0 0

1 1
b. /y'2 dz, y(0)=1, y(1) =6, ha /ydx =3.
0 0
1 1
c. /(:L‘2 +y?)dx, y(0)=0, y(1) =0, ha /y2 dr = 2.
0 0
1

d. /y’2 dz, y(0)=0, y(1)=1/4, ha /(y —y?)dx =1/12.
0 0



