VIK, Analizis I. 6. gyakorlat 2007. oktbéber

1. Valés egyvaltozos fiiggvények hatarértékszamitasa

1. Feladat:
A megfelels definicidval bizonyitsa be az alabbi hatarértékeket!
) lim (32 +4) =7 b T 22 g
1m = 1m =
a r—1 v r— —2 3;'—|—2
c) lim3 V1-bzx =4
Megoldas.
a) Irjuk fel a definiciot, mielstt hozzafogunk a megoldashoz!
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2. Feladat:

A megfelel§ definicioval bizonyitsa be az alabbi hatarértékeket!
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Megoldas.
A megfelel6 definiciok:

lim f(z)=A : Ve >0-hoz 3P () >0: |f(z)— Al <e, haz> P(e)
lim f(z)=A : Ve > 0-hoz 3P(e) >0: |f(x)— Al <e, hax < —Ps(e)

Készitslink abrat is a jobb megértéshez!
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4. Feladat:
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5. Feladat:
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Megoldas.
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6. Feladat:
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Megoldas.
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7. Feladat:
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Megoldas.
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lim 2+5{} = 2+5-1=17
lim [z—1] =2, mert z€ (3,4)
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lir?go [t—1] =1, mert x€(2,3)

esetén x — 1 € (2,3)

esetén = — 1 € (1,2)

8. Feladat:
i : 1 .
Bizonyitsa be, hogy hmo cos — nem létezik!
T — x
Megoldas.
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2. Szakadasok tipusai

Hol és milyen szakadasai vannak az alabbi fiiggvényeknek? (Mindig hatarozza meg a jobb és
bal oldali hatarértékeket a vizsgalandé pontokban!)

1. Feladat:
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Megoldas.

f két folytonos fiiggvény hanyadosa, igy csak a nevezd nullahelyeinél van szakadasa.
Vizsgaland6 pontok: =0, illetve x = —3
: 1 2*+2®—bx+3 : :
lim — 2% i = 400 : xr = 0 masodfaji szakadasi hely.
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x = —3-ban a hatarérték 0 alaku, tehat a szamlalobol is kiemelhet6 az (z+3) gyoktényezd.
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(A polinomosztast szép lassan csinaljuk, nem mindenki ismeri.)
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2. Feladat:
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Megoldas.

f két folytonos fiiggvény hényadosa, igy csak a nevez6 nullahelyeinél van szakadasa.
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Vizsgaland6 pontok: 2 =0, illetve z =3
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x = 3-ban véges ugrasa van.

3. Feladat:
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Megoldas.
x (z — 10)
H <2 =
ar 1@ = G- =10

Ertelmezési tartomany: x #4, v #1
Vizsgéland6 pontok: 1, 2, 4
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— 400

L z(r—10) . 1 1 _
f2=0) = T (z—1) (x—10) ’ f2+0) = Iy, <\4—$\+4—x) -

f-nek x = 2-ben véges ugrasa van (elséfaju szakadas)
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4. Feladat: *kx

Hol folytonos, hol milyen szakadésa van?
2z , ha z rac.

2%, ha x irrac.

Megoldas.



