2008-2009/1. A1l 3. feladatsor: miiveletek komplex szamokkal

1. frjuk a kovetkezd komplex szamokat a + b, esetleg r cos ¢ + ir sin ¢ alakbal
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2* Egy szabélyos hatszog egyik csicsa 2 + 4, kozéppontja 3 + 2i. frjuk fel a tobbi cstcsat!

3. Mutassuk meg, hogy ha zj és z; két komplex szam, akkor |zp—z1 | a komplex szamsikon &dbrazolt
zo és z; pontok tavolsagat adja.

4. Oldjuk meg a kovetkezo egyenleteket a komplex szamok korében. Az egyenletekben szerepld
polinomoknak irjuk fel a gyoktényezos felbontdsat!

a) 22 —iz4+3+2i=0
2B —-8=

5XLegyen f egy valds egyiitthatds polinom.
a) Lassuk be, hogy f(z) = f(2).

b) Léssuk be, hogy ha z gyoke f-nek, akkor Z is gyok.
¢) Lassuk be, hogy f komplex gyokeinek szdma péros.
d) Igaz a fentiek &llitasok valamelyike komplex egyiitthatés polinomokra is?

6* Legyen z egy tetszOleges komplex szdm. Mi a kovetkez6 4 szam viszonya?

a) 2 b) |2| <) V22 d) (vz)?

7* Melyek tulajdonsdgok értelmezhetéek az aldbbiakbdl egy komplex szamokbdl allé (z,)
sorozatra?
a) korlatossag b) monotonitas c) konvergencia

8* Pistike rondan ir, és a fiizetében nem tudja eldénteni, hogy egy helyen 7%, (azaz (2)?) vagy
pedig 272 (azaz (2)~?) 4ll. Van olyan z komplex szdm, amelyre ez a két szam egyenld?

Emlékezteto

— (reosa +risina)(scosf + sisin ) = rs(cos(a+ () + isin(a + 3)).

2k 2k
— /r(cosa +isina) = /r | cos atehm + 7sin ot okm ahol k=0, 1, ..., (n—1
n

n

— V1 értékei az n. egységgyokok. Ezeket argumentumuk szerinti novekvo sorrendben szamozzuk
meg: 0., 1., ...(n—1).



