2008-2009/1. A1l 6. feladatsor: fiiggvények, hatarérték

1. Milesz az f o g, milesz a g o f fiiggvény, ha... (adjuk meg az értelmezési tartomanyukat is)

2) f@)=2—T gw=a%  b) f&)=2" g(z)=E
c) flx)=la| glz.y)=a—y.  d) f(z)=(Rez, Imz) g(z,y)=2"+y"
flx) | glx) | (fog)(x)
|| Inx
Inx ||
2* Egészitsiik ki a tabldzatot: oz cos(22)
Inz cos(z?)
sin /x Inx

3. A definici6 alapjan hatarozzuk meg a hatarértékeket. Szamoljuk ki, hogy z-nek mennyire kell
kozel lennie z-hoz ahhoz, hogy a fiiggvényérték a hatarértéket legalabb ¢ = 1072 pontossdggal
megkozelitse.

a) lim3z —1 b) limsgnz ¢)* lim (2% 4 37 — 1) d)* lim M
r—4 z—0 r——1 r——1 xr + 1

4. Piroska olyan kort szeretne rajzolni, amelynek teriilete 100cm?. Mekkorat hibdzhat a korzd
kinyitdsdnal ahhoz, hogy a kor teriilete maximalisan lcm eltéréssel 100cm? legyen?

5*Viktor 10 méterrél szeretné a labdat az 1 méter széles teremfoci-kapu kozepébe guritani. Hany
fokot tévedhet a célzasnal, hogy a labda még bemenjen a kapuba?

6. Abrazoljuk a kovetkezd fiiggvényeket:
a) sinz b) 2sinx c) 1+2sinz d) 1+ 2sin(z —1) e) 1+2sin(%—1)

7* Hatérozzuk meg a fliggvények értelmezési tartoményéat, értékkészletét, és abrazoljuk dSket.
Amelyik invertalhatd, annak irjuk fel az inverzét is, majd dbrazoljuk azt is.

a) (x+3)° b) sin(2z + 1) c) In(z/2)+3 d) 5%

8. Abrézoljuk az alakzatot, majd mddositsuk a képletét gy, hogy a megadott transzformaciok
torténjenek a képével.

a) f(z)=—yx,  eltolds: — 3 b)* f(x) = 2%, eltolds: | 3, « 2

c) a2+ y? =49, eltolds: 2 d)¥y=22-1, nyijtds: 3

e) y=+v4—22  nytjtds: < 1/2 f)y*z? +9* =1, nyijtds: < 3
Emlékeztet6

— Ha f,¢9: R — R fiiggvények, akkor f o g egy olyan fiiggvény, amelyre (f o g)(z) = f(g(x)).
Az f: R — R fiiggvénynek g az inverze, ha (f o g)(z) = z. f(z) inverzét f~'(z) jeldli.

— Egy f: R — R fiiggvénynek a hatdrérétéke xo-ban a, (jelolésben lim f(x) = a), ha minden

T—x0
(xn) — w0, T; # T sorozat esetén f(x,) — a.
Ekvivalens definicié: lim f(z) = a, ha Ye > 0-hoz 30, hogy |x — x¢| < 0, és = # x esetén

|f(z) —al <e. o



