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DEFINICIO
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A & sor konvergens.

Bizonyitas.

Legyen s, = Zn 1 n2 Mlvel > > 0, ezért (sk)ken, Szigortan

ndvo és alulrdl korlatos. Ha belatjuk hogy felllrdl is korlatos,

akkor (Sk)kem konvergens azaz Zn 1 -z is konvergens. De
= 12+22+32+...+k2 < 1+1~2+2~3+"‘+W = Z—F <2

Tehét a Yy 1 sor konvergens.

S0, L =T ~1,8449.

Nem bizonyitjuk.
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2 n— 2 \3 4 2k=1 1 1 2k
>1+1+<1+1>+...+<1+...+1> :14_5
2 4 4 2k 2k 2’
tehat (sx) nem korlatos sorozat, azaz a harmonikus sor
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EMLEKEZTETO (CAUCHY-FELE KONVERGENCIA KRITERIUM)

Az (an)nen Sorozat pontosan akkor konvergens, ha minden
e > 0 esetén van olyan n. € R kiisz6bszam, hogy ha n,m > n.,
akkor |am — an| < e.

TETEL (CAUCHY-FELE KONVERGENCIA KRITERIUM SOROKRA)

A" 2 o Xn Sor pontosan akkor konvergens, ha minden ¢ > 0
esetén van olyan n. € R kiisz6bszam, hogy ham > n > n,,
akkor |Sm — Sn| = |Xnt1 + Xna2 + ... + Xm| < €.




7. ELOADAS: SZAMSOROK 1.

SZUKSEGES FELTETEL SOROK KONVERGENCIAJARA

ALLITAS

Ha "> 4 xn konvergens,




7. ELOADAS: SZAMSOROK 1.

SZUKSEGES FELTETEL SOROK KONVERGENCIAJARA

Ha "> o xn konvergens, akkor

n—oo




7. ELOADAS: SZAMSOROK 1.

SZUKSEGES FELTETEL SOROK KONVERGENCIAJARA

Ha "> o xn konvergens, akkor

n—oo

Bizonyitas. Az el6z6 tétel kdvetkezménye.



7. ELOADAS: SZAMSOROK 1.

SZUKSEGES FELTETEL SOROK KONVERGENCIAJARA

Ha "> o xn konvergens, akkor

n—oo

Bizonyitas. Az el6z6 tétel kdvetkezménye.

MEGIJEGYZES
Az ellenkezb iranyu allitas nem igaz: léteznek olyan sorok,
amelyek nem konvergensek, bar lim, x, = 0.




7. ELOADAS: SZAMSOROK 1.

SZUKSEGES FELTETEL SOROK KONVERGENCIAJARA

Ha "> o xn konvergens, akkor

n—oo

Bizonyitas. Az el6z6 tétel kdvetkezménye.

Az ellenkezb iranyu allitas nem igaz: léteznek olyan sorok,
amelyek nem konvergensek, bar lim, x, = 0. Példa ilyen sorra:

1
D] T
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Bizonyitas.

O—0——0C O0—0 =
U S35 =X

Az aldbbi egyenl6tlenség kdvetkezik abbdl, hogy |x,| monoton
csokkend, és valtakozo eldjell:
Tetszbleges m > n esetén

|Sm - Sn| - ‘Xn+1 +XI7+2 + . Xm| S |Xn|

De ebbdl lim,_,~ |Xn| = 0 miatt teljestilnek a sorokra vonatkozé
Cauchy-féle konvergencia kritérium feltételei, tehat > 5 x»
konvergens.



