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VALOS FUGGVENYEK

Legyen D C R egy részhalmaz. Egy
f-D—R

flggvényt (egyvaltozos) valds fuggvenynek nevezlnk.
Egy f valos fuggvény grafikonja/gréafja az

{(x,f(x)) : x e D} CR?

ponthalmaz.
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RESZHALMAZ OSKEPE

Legyen f egy valds fliggvény és H C R. Ekkor H 6sképe f-re
vonatkozoan:

I (H)={xeD: f(x)eH}.

Specialisan, ha H = {y}, akkor hasznéljuk H 6sképére az
= (y)

jelélést.
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PELDA

Ha f(x) = V1 — x2, x € [-1,1], akkor f~'(1) = 0,
=1(0) = {-1,1}, 7 1([2,00)) = 0
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FIGURE: Az f(x) = V1 — x2, x € [-1, 1] fliggvény grafikonja

Ha f(x) = V1 — x2, x € [-1,1], akkor f~'(1) = 0,
~1(0) = {-1,1}, F1([2,0)) = 0 és
F([1/2,1]) = |-V3/2,v3/2].
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e fellilrdl korlatos, ha létezik olyan K € R amelyre minden
x € Desetén f(x) < K;
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KORLATOSSAG

Egy f: D — R valés fuggveny
e fellilrdl korlatos, ha létezik olyan K € R amelyre minden
x € D esetén f(x) < K;
e alulrdl korlatos, ha létezik olyan k € R amelyre minden
x € D esetén f(x) > k;
e korlatos, ha mind alulrél, mind felCilrél korlatos.
Roévidebben: egy valos fliggvény korlatos/alulrél

korlatos/felllrdl korlatos, ha az értékkészlete korlatos/alulrél
korlatos/felllrdl korlatos.
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esetén teljesul f(x) > f(y);

e monoton, ha monoton névekvd vagy monoton csdkkend;
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MONOTONITAS

Legyen X C D és f: D — R egy valds fliggvény. Azt mondjuk,
hogy az X halmazon f

e (monoton) névekvd, ha minden x < y, x,y € X esetén
teljesdl f(x) < f(y);

e szigordan (monoton) névekvd, ha minden x < y, x,y € X
esetén teljesul f(x) < f(y);

e (monoton) cs6kkend, ha minden x < y, x,y € X esetén
teliestl f(x) > f(y);

e szigoruan (monoton) csokkend, ha minden x < y, x,y € X
esetén teljesul f(x) > f(y);

e monoton, ha monoton névekvd vagy monoton csdkkend;

e szigorlian monoton, ha szigorian monoton névekvo vagy
szigoruan monoton csékkend.
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flggvény

FIGURE: Az f(x) = 1, x #0
flggveény grafikonja
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FIGURE: Az f(x) = 1, x #0
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MONOTONITAS

2
Azf(x)=1,f:R\{0} - R
fliggvény szigoruan csékken
a(—o0,0) ésa(0,00)
intervallumokon, de nem
monoton azR \ {0}
halmazon.

FIGURE: Az f(x) = 1, x #0
flggveény grafikonja
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Legyen f : D — R egy valds fuggveny. Azt mondjuk, hogy az
Xo € D pont f-nek

e globalis minimuma, ha minden x € D esetén f(x) >
e globalis maximuma, ha minden x € D esetén f(x) <

f(x0);
f(%0);
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Legyen f : D — R egy valds fuggveny. Azt mondjuk, hogy az
Xo € D pont f-nek

e globalis minimuma, ha minden x € D esetén f(x) > f(xp);
e globalis maximuma, ha minden x € D esetén f(x) < f(xp);

e globalis szélstértéke, ha globalis minimuma vagy globalis
maximuma.
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Legyen f : D — R egy valds fuggveny. Azt mondjuk, hogy az x
pont f-nek
e lokalis (helyi) minimuma, ha xg-nak létezik olyan U
kdrnyezete, melyre minden x € U N D esetén f(x) > f(xp);
e lokalis (helyi) maximuma, ha xg-nak létezik olyan U
kérnyezete, melyre minden x € U N D esetén f(x) < f(xp);
e lokalis (helyi) szélstértéke, ha lokalis minimuma vagy
lokalis maximuma.
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LOKALIS SZELSOERTEKEK

Legyen f : D — R egy valds fuggveny. Azt mondjuk, hogy az x
pont f-nek

e lokalis (helyi) minimuma, ha xg-nak létezik olyan U
kdrnyezete, melyre minden x € U N D esetén f(x) > f(xp);

e lokalis (helyi) maximuma, ha xg-nak létezik olyan U
kérnyezete, melyre minden x € U N D esetén f(x) < f(xp);

e lokalis (helyi) szélstértéke, ha lokalis minimuma vagy
lokalis maximuma.

Minden globalis szélsbérték lokalis szélsbérték is, de ez
forditva nem igaz.




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

SZELSOERTEKEK

©
o

FIGURE: Az f(x) = x3 —x,x €R
flggvény grafikonja

Azf(x)=x3—x,xeR
fliggvénynek lokalis
maximuma van az x = —
helyen

-




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

SZELSOERTEKEK

PELDA

. Az f(x)=x3 —x,x €R
fliggvénynek lokalis

g : maximuma van az x = —\/lg

helyen és lokalis minimuma

aZX’=:;% helyen,

©
o
~

FIGURE: Az f(x) = x3 —x,x €R )
flggvény grafikonja




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

SZELSOERTEKEK

©
o

_64

FIGURE: Az f(x) = x3 —x,x €R
flggvény grafikonja

Azf(x)=x3 —x,x€R
fliggvénynek lokalis
maximuma van az x = —\/lg
helyen és lokalis minimuma
azx = \/lg helyen, melyek

értéke rendre
)=
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FIGURE: Az f(x) = V1 — x2, x € [-1, 1] fliggvény grafikonja

PELDA

Az f(x) = V1 — x2, x € [-1,1] flggvénynek globalis
maximuma van az x = 0 pontban és globalis minimuma az
X = +1 pontokban,
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FIGURE: Az f(x) = V1 — x2, x € [-1, 1] fliggvény grafikonja

Az f(x) = V1 — x2, x € [-1,1] flggvénynek globalis
maximuma van az x = 0 pontban és globalis minimuma az
x = +1 pontokban, melyek értéke rendre f(0) =1, f(£1) = 0.
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7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS

Legyen f : D — R egy valds fuggveny. Azt mondjuk, hogy f
e periodikus T > 0 periédussal, ha minden x € D esetén
x+tTeDésf(x+T)=f(x);
e paros, ha minden x € D esetén —x € D és f(—x) = f(x);
e paratlan, ha minden x € D esetén —x € D és

f(—x) = —f(x).
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e periodikus T > 0 periédussal, ha minden x € D esetén
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MEGJEGYZES
Fliggvényvizsgalatban a periodicitas vizsgalata azt jelenti, hogy
eldéntjiik, hogy periodikus-e,
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Legyen f : D — R egy valds fuggveny. Azt mondjuk, hogy f
e periodikus T > 0 periédussal, ha minden x € D esetén
x+tTeDésf(x+T)=f(x);
e paros, ha minden x € D esetén —x € D és f(—x) = f(x);
e paratlan, ha minden x € D esetén —x € D és

f(—x) = —f(x).

Fliggvényvizsgalatban a periodicitas vizsgalata azt jelenti, hogy
eldéntjik, hogy periodikus-e, és ha van, megkeressik a
legkisebb periodust.
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@ Periédikus fiiggvények: x — sin(x), cos(x), tg(x), ctg(x)
(legkisebb periédusok rendre 2x, 2, w, 7).
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PELDA

@ Periédikus fiiggvények: x — sin(x), cos(x), tg(x), ctg(x)
(legkisebb periédusok rendre 2x, 2, w, 7).
@ Padros fiiggvények: x — x2,|x|,x?"(n € Z), x + cos(x).
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@ Periédikus fiiggvények: x — sin(x), cos(x), tg(x), ctg(x)
(legkisebb periédusok rendre 2x, 2, w, 7).
@ Padros fiiggvények: x — x2,|x|,x?"(n € Z), x + cos(x).
@ Paratlan fliiggvények: x — x, x3, x2"1(n € 7),
X — sin(x), tg(x), ctg(x).
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@ Periédikus fiiggvények: x — sin(x), cos(x), tg(x), ctg(x)
(legkisebb periédusok rendre 2x, 2, w, 7).
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PELDA
@ Periédikus fiiggvények: x — sin(x), cos(x), tg(x), ctg(x)
(legkisebb periédusok rendre 2x, 2, w, 7).
@ Padros fiiggvények: x — x2,|x|,x?"(n € Z), x + cos(x).
@ Paratlan fliiggvények: x — x, x3, x2"1(n € 7),
X — sin(x), tg(x), ctg(x).
@ Paros és paratlan fliggvény: x — 0.

| A

MEGJEGYZES

Egy valos fliggvény pontosan akkor paros (paratlan), ha a
grafikonja szimmetrikus az y -tengelyre (origora).

A




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS, PELDAK

DEFINICIO

Egy x € R valds szam egész része az a legnagyobb egész
szam, ami nem nagyobb, mint x. Jele: [x].




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS, PELDAK

Egy x € R valds szam egész része az a legnagyobb egész
szam, ami nem nagyobb, mint x. Jele: [x]. Egy x € R valds
szam tortrésze az x — [x] szam. Jele: {x}.

)

0.6
04
02

-2 -1 0 1 2

FIGURE: A tortrész figgvény
grafikonja

FIGURE: Az egészrész fliggvény
grafikonja



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS, PELDAK

PELDA (DIRICHLET-FUGGVENY)
Legyenf:R — R, ahol

[ 1, haxeQ
f(x)_{ 0, hax ¢Q




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS, PELDAK

PELDA (DIRICHLET-FUGGVENY)
Legyenf:R — R, ahol

[ 1, haxeQ
f(x)_{ 0, hax ¢Q

Ekkor f periodikus,




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS, PELDAK

PELDA (DIRICHLET-FUGGVENY)
Legyenf:R — R, ahol

[ 1, haxeQ
f(x)_{ 0, hax ¢Q

Ekkor f periodikus, és periodusai pontosan a pozitiv racionalis
S$zamok.




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

PERIODICITAS, PARITAS, PELDAK

PELDA (DIRICHLET-FUGGVENY)
Legyenf:R — R, ahol

[ 1, haxeQ
f(x)_{ 0, hax ¢Q

Ekkor f periodikus, és periodusai pontosan a pozitiv racionalis
szamok. Tehat nincs legkisebb periodusa.




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

MUVELETEK VALOS FUGGVENYEKKEL

Legyenek
f1ZD1—>R, fg:Dg—)R

valos figgveények.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

MUVELETEK VALOS FUGGVENYEKKEL

Legyenek
f1ZD1—>R, fg:Dg—)R

valos figgvenyek. Ekkor f; és f, 6sszege:
fi+fh:DyNnDs — R
X = f1 (X) + fZ(X)v



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

MUVELETEK VALOS FUGGVENYEKKEL

Legyenek
f1ZD1—>R, fg:Dg—)R

valos figgvenyek. Ekkor f; és f, 6sszege:
fi+fh:DyND, — R
X = i (X) + f2(x),
szorzata:
fitb :DyNDy - R
x — f(x)k(x),



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

MUVELETEK VALOS FUGGVENYEKKEL

Legyenek
f1ZD1—>R, fg:Dg—)R

valos figgvenyek. Ekkor f; és f, 6sszege:
fi+fh:DyND, — R
x = fi(x) + B(x),
szorzata:
fitb :DyNDy - R
x — f(x)k(x),
€s hanyadosa

f i
é:D1m(D2\f21(O))—>R

xs 0

fo(x)



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

OSSZETETT ES INVERZ FUGGVENY (EMLEKEZTETO)

Legyenek
f:Df—R, g:Dg—R
valos fliggvények.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

OSSZETETT ES INVERZ FUGGVENY (EMLEKEZTETO)

Legyenek
f:Df—R, g:Dg—R
valés flggvények. Ekkor f és g 6sszetett (komponalt)
flggvénye:
gof:DiNf(Dy) = R
x — g(f(x)).



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

OSSZETETT ES INVERZ FUGGVENY (EMLEKEZTETO)

Legyenek
f:Df—R, g:Dg—R

valés flggvények. Ekkor f és g 6sszetett (komponalt)
flggvénye:

gof:DiNf(Dy) = R
x — g(f(x)).

Ha f bijektiv,



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

OSSZETETT ES INVERZ FUGGVENY (EMLEKEZTETO)

Legyenek
f:Df—R, g:Dg—R

valés flggvények. Ekkor f és g 6sszetett (komponalt)
flggvénye:

gof:DiNf(Dy) = R
x — g(f(x)).

Ha f bijektiv, akkor f inverz fliggvénye:
'R —>DfCR



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

OSSZETETT ES INVERZ FUGGVENY (EMLEKEZTETO)

Legyenek
f:Df—R, g:Dg—R

valés flggvények. Ekkor f és g 6sszetett (komponalt)
flggvénye:

gof:DiNf(Dy) = R
x — g(f(x)).

Ha f bijektiv, akkor f inverz fliggvénye:
'R —>DfCR
az egyetlen olyan fliggvény, amelyre minden x € Dy esetén
=1 (f(x)) = x.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

OSSZETETT ES INVERZ FUGGVENY (EMLEKEZTETO)

Legyenek

f:Df—R, g:Dg—R
valés flggvények. Ekkor f és g 6sszetett (komponalt)
flggvénye:

gof:DiNf(Dy) = R
x — g(f(x)).

Ha f bijektiv, akkor f inverz fliggvénye:
'R —>DfCR
az egyetlen olyan fliggvény, amelyre minden x € Dy esetén
=1 (f(x)) = x.

Ekkor f és ' grafikonjai egymas tikdrképei az y = x
egyenesre vonatkozéan.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) =

= +3 flggvény inverzét, ha létezik!




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) =

= +3 flggvény inverzét, ha létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~1(y).



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) =

= +3 flggvény inverzét, ha létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:

X —1

f: =
2x +3




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) = flggvény inverzét, ha létezik!

= 2x+3

Megoldas.

Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:
fooy= X2 o YT

2x +3 T2y +3



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) = flggvény inverzét, ha létezik!

= 2x+3
Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:
x—1 _ y—1
f: == f 1 : =
ox+3 | XT2y+3

—=2xy +3x =y —1



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) = flggvény inverzét, ha létezik!

= 2x+3
Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:
x—1 _ y—1
f: == f 1 : =
ox+3 | XT2y+3

= 2xy+3x=y—-1=3x+1=(1-2x)y



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) = flggvény inverzét, ha létezik!

= 2x+3
Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:
x—1 _ y—1
f: == f 1 : =
ox+3 | XT2y+3

3x +1
1—2x°

= 2xy+3Xx=y-1=3W+1=1-2X)y =y =



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) = 5 +3 flggvény inverzét, ha létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:
x—1 _ y—1
f: = 1. x=
ox+3 | XT2y+3
1
—2Xy+3x=y-1=3+1=1-2X)y =y = 3X—+2x'

Tehat létezik inverz,



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatarozza meg az f(x) = 5 +3 flggvény inverzét, ha létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeléléssel:
x—1 _ y—1
f: = 1. x=
ox+3 | XT2y+3
1
—2Xy+3x=y-1=3+1=1-2X)y =y = 3X—+2x'

Tehat 1étezik inverz, és f~1(x) = 341



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!




7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y).



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeldléssel:

f: y=x>-2x+3



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeldléssel:

f: y=x>-2x+3=f":x=y?—-2y+3



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeldléssel:

f: y=x?-2x+3=f1:x=y?-2y+3—

— y22y+(3-x)=0



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeldléssel:

f: y=x?-2x+3=f1:x=y?-2y+3—

24 /- 43— x)

2

= y?-2y+(3-Xx)=0= y12=



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeldléssel:

f: y=x?-2x+3=f1:x=y?-2y+3—

2+ ./4—4(3 -
:>y2—2y+(3—x):0:>y1,2: 5 (3 X):Hm/x—z
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INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

Hatérozza meg az f(x) = x? — 2x + 3 fliggvény inverzét, ha
létezik!

Megoldas.
Ha y = f(x), akkor x = f~'(y). Informalis jeldléssel:

f: y=x?-2x+3=f1:x=y?-2y+3—

2i\/4—4(3—x):1i 5
5 V )

= y?-2y+(3-Xx)=0= y12=

Tehat nem létezik inverz.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

FIGURE: Az y = x?> —2x + 3 FIGURE: Az y =1 + Vx =2
egyenlet(i gorbe (piros) ésazy =1—vx -2
(kék) egyenletli gérbék



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

FIGURE: Az y = x?> —2x + 3 FIGURE: Az y =1 + Vx =2
egyenlet(i gorbe (piros) ésazy =1—vx -2
(kék) egyenletli gérbék

Az f(x) = x2 — 2x + 3, x > 1 fliggvény invertalhato,



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

FIGURE: Azy = x2 —2x +3  FIGURE:Azy =1+ VXx-2

egyenlet(i gorbe (piros) ésazy =1—vx -2
(kék) egyenletli gérbék

Az f(x) = x? — 2x + 3, x > 1 figgvény invertalhato, és inverze

~1(x)=1+Vx-2.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

FIGURE: Az y = x?> —2x + 3 FIGURE: Az y =1 + Vx =2
egyenlet(i gorbe (piros) ésazy =1—vx -2
(kék) egyenletli gérbék

Az f(x) = x? — 2x + 3, x > 1 fliggvény invertalhatd, és inverze
f~1(x) =14 x —2. Az f(x) = x2 — 2x + 3, x < 1 fliggvény is
invertalhato,



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

FIGURE: Az y = x?> —2x + 3 FIGURE: Az y =1 + Vx =2
egyenlet(i gorbe (piros) ésazy =1—vx -2
(kék) egyenletli gérbék

Az f(x) = x? — 2x + 3, x > 1 fliggvény invertalhatd, és inverze
f~1(x) =14 x —2. Az f(x) = x2 — 2x + 3, x < 1 fliggvény is
invertalhato, és inverze f~'(x) =1 — v/x — 2.



7. ELOADAS: VALOS FUGGVENYEK GLOBALIS TULAJDONSAGAI

INVERZ FUGGVENY KISZAMITASA

FIGURE: Az y = x?> —2x + 3 FIGURE: Az y =1 + Vx =2
egyenlet(i gorbe (piros) ésazy =1—vx -2
(kék) egyenletli gérbék

Az f(x) = x? — 2x + 3, x > 1 fliggvény invertalhatd, és inverze
f~1(x) =14 x —2. Az f(x) = x2 — 2x + 3, x < 1 fliggvény is
invertalhato, és inverze f~'(x) =1 — v/x — 2. (Ezek f
leszUkitései)



