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2t X 2
T tz,tg 5 t,x arctg(t), dx T e

sinXx =




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

TRIGONOMETRIKUS FUGGVENYEK INTEGRALASA

PELDA

1 1+ 2
/sinxdx_/ or Tyed=

2t X 2
W,tgg =t,x = 2arctg(t),dx = T tzdt
1

sinXx =




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

TRIGONOMETRIKUS FUGGVENYEK INTEGRALASA

PELDA

1 1+ 2
/sinxdx_/ or Tyed=

2t X 2
W,tgg =t,x = 2arctg(t),dx = T tzdt

sinXx =

:/1m:mm+cz




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

TRIGONOMETRIKUS FUGGVENYEK INTEGRALASA

PELDA

1 1+ 2
/sinxdx_/ or Tyed=

2t X 2
W,tgg =t,x = 2arctg(t),dx = T tzdt

sinXx =

1 X
:/tdt: In|t| + C = |n)tg§‘+C




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

HIPERBOLIKUS FUGGVENYEK INTEGRALASA

Legyen R(x, y) egy raciondlis tértfiggvény.

[ R(sh(x),ch(x))dx =?




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

HIPERBOLIKUS FUGGVENYEK INTEGRALASA

Legyen R(x, y) egy raciondlis tértfiggvény.

[ R(sh(x),ch(x))dx =?

Megoldas:

X

h dt.
03
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_
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2t 1412 2
/Fn’(sh(x),ch(x))dx_/Fn’(1 — 71 —tZ) ] _tzdt'
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hxo & —€e" . _egte”
X =% X =""
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Azaz az e* = t helyettesités alkalmazhat6.
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fR(x, ax2—|—bx-|-c) dx =?
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/mdx:
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/\/1 — x2dx = /\/1 —sinzl‘cosl‘dl‘:/cos2 tdt

X =sint, t = arcsin x,dx = cos tdt



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEG ASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

Legyen R(x, y) egy racionalis tortfiggvény, a,b,c € R, a # 0.

fR(x, ax2—|—bx-|-c) dx =?

/\/1 — x2dx = /\/1 —sinzl‘cosl‘dl‘:/cos2 tdt

X =sint, t = arcsin x,dx = cos tdt

/R (x, V1-— x2> dx = / R (sin t, cos t) cos tdt



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7?



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7?

ch®t —sh?t =1



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7?

ch®t —sh®t=1=— x =sht,



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7?

ch®t —sh®t=1—=> x =sht,t = arshx,



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7

ch®t —sh®t=1=> x =sht,t = arshx,dx = ch tdt



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7

ch®t —sh®t=1=> x =sht,t = arshx,dx = ch tdt

/\/1 + x2dx — /chtch tdt



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7

ch®t —sh®t=1=> x =sht,t = arshx,dx = ch tdt
/\/1+x2dx:/chtchtdt
/\/XZ—1dX:>X:ChT,dX:Shtdt.



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/1 + x2dx =7

ch®t —sh®t =1 = x =sht,t = arshx,dx = ch tdt
/de:/chtch tdt
/\/ﬁdxzx:cht,dx:shtdt.
/mdx:—x2—1 <0



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

fR(x, ax2+bx+c) dx =




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

fR(x, ax2+bx+c) dx= [R (x, \/j:(a’x+b’)zi1)dx




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGR SARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

fR(x, ax2+bx+c) dx= [R (x, \/j:(a’x+b’)zi1)dx

1. eset:
JR (% V/T=(@x+ b)) dx = [ R (242, cos ) <dit, ahol

ax+b =sint




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGR SARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

fR(x, ax2+bx+c) dx= [R (x, \/j:(a’x+b’)zi1)dx

1. eset:

JR (% V/T=(@x+ b)) dx = [ R (242, cos ) <dit, ahol
ax+b =sint

2. eset:

IR (x, V1 +(@x+ b’)2) dx = [ R (shf L] ht) <htdt, ahol

ax+b =sht




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGR SARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

fR(x, ax2+bx+c) dx= [R (x, \/j:(a’x+b’)zi1)dx

1. eset:
JR (% V/T=(@x+ b)) dx = [ R (242, cos ) <dit, ahol

ax+b =sint

2. eset:

JR (X1 +(@x +B72)dx = [ R (L2 ch ) Sldt, ahol
ax+b =sht

3. eset:

JR (6 (@x+ B 1) dx = [ R (52 sht) Sidt, ahol

ax+b =cht



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEG ASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

fR(x, ax2+bx+c) dx= [R (x, \/j:(a’x+b’)zi1)dx

1. eset:

JR (% V/T=(@x+ b)) dx = [ R (242, cos ) <dit, ahol
ax+b =sint

2. eset:

JR (% V/T+(@x+ D)) dx = [ A (L2 cht) hidt, ahol
ax+b =sht

3. eset:

JR (6 (@x+ B 1) dx = [ R (52 sht) Sidt, ahol
ax+b =cht

4. eset: [R <x, V-1 —(@x+ b’)2> dx, nem létezik az
integralandé figgvény



20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/x2+6x+5dx:




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:

X;r3 _chix=2cht—3, dx = 2shtdt t = arch X3




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:

X;r3 _chix=2cht—3, dx = 2shtdt t = arch X3

_2/sht-2shtdt—




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:

X;r3 _chix=2cht—3, dx = 2shtdt t = arch X3

_2/sht-2shtdt_4/sh2tdt—




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:

X;r3 _chix=2cht—3, dx = 2shtdt t = arch X3

_2/sht-2shtdt_4/sh2tdt_2/ch(2t)—1dt—




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:

X;r3 _chix=2cht—3, dx = 2shtdt t = arch X3

_2/sht-2shtdt_4/sh2tdt_2/ch(2t)—1dt—

=2 <Sh(2t) —t) +C=




20. ELOADAS: RACIONALIS TORTEK INTEGRALASARA VISSZAVEZETHETO INTEGRALOK

GYOKOS MASODFOKU FUGGVENYEK INTEGRALASA

FELADAT

/\/x2+6x+5dx: /\/(x+3)2—4dx:

zz/WdX:

X;r3 _chix=2cht—3, dx = 2shtdt t = arch X3

_2/sht-2shtdt_4/sh2tdt_2/ch(2t)—1dt—

:2<Sh(2t) —t) + C = sh (Zarchx—;_S) —Zarchx—2|_3+C

2




