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EGYENES IRANYVEKTORA

Legyen e egy egyenes. Azt mondjuk, hogy e egy iranyvekiora
barmely olyan v # 0 vektor, amelyet e két kildnbdz6 Py # P,
pontja hataroz meg:

V= PP

Egy adott egyenes iranyvektorai parhuzamosak egymassal.
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Legyen e egy egyenes, V egy iranyvektora és Py egy pontja.
Jeloljik py-lal a Py-be mutatd vektort és p-vel egy hatarozatlan
P pontba mutaté vektort. Ekkor a P pont pontosan akkor van
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EGYENES PARAMETERES VEKTOREGYENLETE

Legyen e egy egyenes, V egy iranyvektora és Py egy pontja.
Jeloljik py-lal a Py-be mutatd vektort és p-vel egy hatarozatlan
P pontba mutaté vektort. Ekkor a P pont pontosan akkor van
rajta e-n, ha

PoP =tV = P — o = tV

valamely t € R esetén. Atalakitva:
p = Po + tV.

Ez az e egyenes paraméteres vekitoregyenlete.
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Legyen az el6zd lap jeldlésein tal Py(xo, Yo, 20), P(X, Y, Z) és
a

V= | b |.Irjuk most ki e paraméteres vektoregyenletét
c

koordinatanként:

X = Xo + at
Yy =Yo+ bt
z=2zy+ct

valamely t € R esetén. Ez e paraméteres egyenletrendszere.
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Kisz6bbljuok most ki a t paramétert e paraméteres
egyenletrendszerébdl:

X=X _Y=Y_2Z2-2%
a b c

Ez e (paramétermentes) egyenletrendszere. Amennyiben
a = 0 (illetve b = 0 vagy ¢ = 0), akkor a paramétermentes
egyenletrendszerben a megfeleld tag nem szerepel, helyette
szerepel

x =x (illetve y = yp vagy z = zp).
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Legyen most S egy sik a térben, melynek egy pontja P;.

S irdnyvektorainak egy fiiggetlen rendszere két olyan vy, vo
vektor, amelyek parhuzamosak S-sel és linearisan fliggetlenek
(azaz egyik sem toébbszérése a masiknak).

Ekkor a P pont pontosan akkor van rajta S-en, ha
5:50+t91 + SV,

valamely t, s € R esetén. Ez S paraméteres vektoregyenlete.
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Legyen S egy sik a térben.

Azt mondjuk, hogy S egy normélvektora barmely olyan i # 0
vektor, amely merbleges minden S-sel parhuzamos v vektorra.

Egy adott S sik barmely két normalvektora parhuzamos
egymassal. Alkalmazasokban hasznos lesz egy 1-hosszu ri
normalvektort valasztani, amely eldjel erejéig egyértelmiien
meghatarozott:

| st

—

Ny ==+

=St
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Legyen vy, V> az S irdnyvektorainak egy fiiggetlen rendszere.
Ekkor

—

n= 1><\72

normalvektora S-nek.

Legyen P, egy pont és 1 +# 0. Ekkor azon sik egyenlete, amely
illeszkedik Py-ra és egy normalvektora n:

0=PoP-ii=(B— o) 7

Ez S vektoregyenlete.
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Legyen az el6zd lap jeldlésein tal Py(xo, Yo, 20), P(X, Y, Z) és
A

. Ekkor a vektoregyenlet

X — Xo
Yy—Yo | -i=0,
Z— 2

Ax+By+Cz—(Axo+Byp+Czy) = 0 & Ax+By+Cz = Axo+Byp+Czy

C

azaz atalakitva:

Gyakran bevezetjiuk a D = —(Axp + Byy + Czp) jel6lést, amivel
S altalanos egyenlete:

Ax+By+ Cz+ D =0.
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PELDA

2
Az A(—1,2,1) ponton dtmené, n = [ -3 ] normalvektoru sik
1

egyenlete
2x—-3y+z=2-(—-1)-3-(2) + 1,

azaz

2x -3y +z=-7.
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Legyen S az
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akkor azt mondjuk hogy ez S egy normalegyenlete.
Legyen P(x,y, z) tetszbleges pont a térben.
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Legyen S az
Ax+By+Cz+D=0

altalanos egyenletl sik. Amennyiben teljesul

0| = VA?+ B2+ C? =1,

akkor azt mondjuk hogy ez S egy normalegyenlete.

Legyen P(x,y, z) tetszbleges pont a térben. Lattuk, hogy ekkor
a PyP - i skaléaris szorzat elojel erejéig éppen a 1381_3) vektor

n = (A, B, C)-re val6 vetiiletének elbjeles hosszat adja.

Ha S normalegyenlete Ax + By + Cz + D = 0, akkor P(x,y, z)
tavolsaga az S siktol:

d(P,S) = |Ax + By + Cz + D|.




