Differencialszamitas alkalmazasa.

4 3

1. Legyenaz f(x,y)= xz-l-—xyz , ha (x,y)#(0,0) ¢és (0,0)=0. Igazolja: f, (0,0) = £, (0,0).
X +y

2. Hatarozza meg azt a ponthalmazt, amelynek minden pontjdban igaz az adott fiiggvényre
vonatkozo egyenlOség.

a) f(x,)=e" ", futf, =4t +y DS

y 1
b) f(x,y)=arth—, [, —f, =—=

X pag y (x _ y)2

af
3. Legyen f(x,y)=In(xy), x=1gt, y:\/;. Z:?
4.Legyen f(x,y)=3xy, x=sin(u+v), y=cos(u+v). f,=2f =?
2
5. Legyen f(x,5) = ——=—, ha (x,y)X(0,0) és f(0,0)=0. Hatérozza meg az f irAnymenti
X 4y

derivaltjat a (0,0) pontban az (1,0), (0,1) és az (1,1) irdnyokban.

6. Hatarozza meg az f(x,y) = 2x” + > iranymenti derivaltjat a (-1,1) pontban a (4,3) iranyban.
7. Milyen iranya és mekkora a maximalis iranymenti derivaltja az f(x,y)=x" —xp+y°
fiiggvénynek az (1,1) pontban?

8. Milyen irdnyokban 0 az f(x,y,z) =3e" cos(yz) fiiggvény iranymenti derivaltja a (0,0,0)

pontban?
9. Hatarozza meg az adott feliilet adott pontbeli érintésikjanak az egyenletét.
a) z=In(x" +y?), P(1,0,0) b) x> +y*+z° =3, P(1,1,1)

¢) x> +y> —2xy—x+3y-z=3,P(1,2,3)
10. Hatdrozza meg az x° +3y° +2z° =9 felillet azon pontjait, amelyekben az érintdsik

parhuzamos a 2x+3y+4z=0 sikkal.
11. Adja meg az adott fliggvény adott ponthoz tartozo linearis kozelitését.

a) f(x,y)=e"cosy, P(0,0) b) f(x,y,2)=+x>+y*+2z>, P(1,2,2)
12. Hatarozza meg az adott fliggvény lokalis szélsdértékeit.

a) f(x,y)=x"+y" —x* =2xp -y’ b) f(x,y)=e cosy

¢) f(x,y)=xy+2x~In(x"y) d) f(x,y)=x"y’

13. Hatarozza meg az adott fiiggvény minimumat és maximumat az adott tartomanyon.

a) f(x,y):Zy2 +x2 +y, T:{(x,y):x2 er2 Sl}

b) f(x,y):xzyz, T:{(x,y):x2 +y2 Sl}

¢) f(x,y)=xy> +2x—4y, Ta(0,0),(1,0), (1,1), (0,1) pontok altal meghatirozott négyzet

d) f(x,y)=8xy> -2y +4, Ta(0,0),(1,0),(0,1) pontok altal meghatirozott haromszog.

14. Hatarozza meg az x” +xy+y> —7 =0 egyenlettel adott y fiiggvény derivaltjat az (1,2)
pontban.



Integralszamitas

1. Szamitsa ki az alabbi integralokat:

7 sin x

a) i j(x + y —1)dxdy b) I I vdydx c) Ij.dxdy

—1-1

2. Szamitsa ki az alabbi fliggvények integraljat a megadott tartoméanyon:
a) f(x,y)=1/(xy), T={x,p):1<x<21<y<2}
b) f(x,y)=x>+y*, Ta(0,0),(1,0),(0,1) csticspontd haromszdg
¢) f(x,y)=x"+2x, Tazx=0,x=1, y=—1+x>, y=x" gorbék altal hatarolt tartomany
d) f(x,y)=x", T={(x,y):|x +|y|£1,—1£x£0}
3. Az integralas sorrendjének felcserélésével szamitsa ki az alabbi integralokat:

11 11 . 11
a) I J. ye”‘2 dxdy b) Ij%ydx c) I J. vV 1+ x> dxdy

0 x 0 32

4. Polarkoordinatakra attérve szamitsa ki az alabbi integralokat:
a) J.J‘(x2 +y2)dxdy, T = {(x,y) - x? +y2 <Lx>0,y2> 0}
T

b) ”ln(1+x2 +ydxdy, K = {(x,y) xP+yt < 1}
K

c) ”xdxdy, Kz{(x,y):xz—kyzS4,x20,—x£y£x}
K

d) J.J-xzydxdy, K= {(x,y) xP+y <Ly 0}
K

5. Hatarozza meg az aldbbi gorbék altal hatarolt tartomany teriiletét:
a)xy=1,xy=4,y =X,y =2x ( X és y pozitiv)

byxy=1,xy=4, y=x", y=x"/2

6. Szamitsa ki az alabbi harmas integralokat:

a) ”_[LdXdde, V={(x,y,2):1<x<el<y<el<z<e}
2 xyz

b) [[[dxdydz, v ={(x,,2):0<2<2-x-p0<y<2-x0<x<l]
4

c) ”jxyzdxdydz, V= {(x,y,z):xzO,yZO,OSZSW/l—x2 —yz}
V

d) J‘”Z\/xz +yidxdydz | V = {(x,y,z) (x-1)2+*<1,0<z< 5}
V

o) [[Jadsdrz. ¥ = Y22 37 <22 2o 7
vV

7. Hatarozza meg az adott feliiletekkel hatarolt test térfogatat:
a)z=y’,2=0,x=0,x=1,y=1,y=-1

by x*+y°=4,2=0,x+2z=3
)z=8-x"—-y’,z=x"+y°

d)z=2-2yx*+y*,z=0, (x-1/2)* +y* =1/4

e) z=4x"+y’,z=6-x" -y’
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