Acs Borbdla: Spektrdlsugdr és egyiittes spektrdlsugdr

cimi szakdolgozatanak kivonata

Szakdolgozatomban az altalanositott spektralsugar és az egytittes spektralsugar dssze-
fliggéseit vizsgalom. ElGszor ezek megértéséhez sziikséges alapvetd fogalmakat vezetem
be és ismertetem azok alaptulajdonsagait a rajuk vonatkozo tételeken keresztiil egy be-
vezetd fejezet utan.

A mésodik fejezetben a normaélt terekkel és a folytonos linearis leképezések terével
foglalkozom, kicsit részletesebben a p-norméval, maximum-normaéval, illetve az operétor-
norméval.

A harmadik fejezetben ismertetem az algebra, normélt algebra és Banach-algebra de-
konstrukciora. Ezutan egységelemes algebra elemének spektrumat, rezolvens halmazat
és rezolvens fliggvényét irom le. Kimondom a spektrumhoz k6t6d6 Jacobson-lemmét.
Ismertetem a Carl-Neumann-féle sorfejtést, valamint par kovetkezményét, melyek se-
gitségével lehetGség nyilik garantalni elemek inverzének létezését Banach-algebrakban.
Végiil az invertalhato elemek halmazanak a nyiltsagat igazolom Banach-algebraban.

A negyedik fejezetben a maéatrix-normakhoz kot6ds f6bb definicidokat és tételeket is-
mertetem. Bevezetem a matrix-norma, indukélt métrix-norma és illeszkedd normék fo-
galmét. Ezt kovetGen megadom, hogy mely normék indukaljak a matrixok terén a sor-,
az oszlop- és a spektralnormat.

Az 6todik fejezet a spektralsugarrol szol. Megmutatom, hogy a spektralsugar hatar-
értékként is elgallithato. Lefrom a spektralsugar f6bb miiveleti tulajdonsagait. Végil a
spektralsugar minimalitasi tulajdonsagéat igazolom a Rickart-tétel segitségével.

A hatodik fejezetben azt taglalom, hogy méatrixok egy halmazan a spektralsugéar fo-

galmat kétféle modon definidlhatjuk. Egyik esetben a spektralsugar, a maéasik esetben a
méatrixnormék alapjan. Az altalanositott spektralsugar (GSR) és az egyiittes spektral-
sugar (JSR) definicioja pont ezeken alapul. Mivel a méatrixnormak és a spektralsugar
kozotti Osszefliggés nem trivialis, igy az altalanositott és egyiittes spektralsugar kozotti
kapcsolat sem egyértelmi. Bergernek és Wangnak sikeriilt els6ként igazolni a kétféle
spektralsugar egyenlGségét bizonyos specialis matrixhalmazok esetén.
Ehhez kapcsolodéan matrixok halmazanak spektralsugardnak alakulaséat jellemezé té-
teleket, lemmaékat ismertetek. Megmutatom, hogy az egyiittes spektralsugar a norma
valasztasatol fiiggetlen. Ezt kdvetGen pedig a matrixok egy specidlis halmazat vizsga-
lom, melyre igazolom, hogy az altalanositott spektralsugara nem egyezik meg az egytittes
spektralsugaraval.
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