5. Elemi komplex fliggvények

I. Elemi szamitéasok.
1. Szamoljuk ki az aldbbi mennyiségeket.
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2. Oldjuk meg az aldbbi egyenleteket.
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3. Az Euler-formula segitségével igazoljuk az alabbi egyenléségeket minden z € R\ {2kn| k € Z}
elemre.
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II. Komplex sorozatok, sorok és hatarértékek.
1. Vizsgéljuk a kovetkezb komplex sorozatok és sorok konvergenciajat, ahol lehet szamoljuk ki a
hatarértéket valamint a sorOsszeget.
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2. Hatarozzuk meg az alabbi hatarértékeket.
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III. Nézziik meg, hogy a kovetkezd komplex fiiggvények differencidlhaték-e, ahol f : C — C
differencialhato fliggvény.

glx+yi)=a2>+iy* g(z)=2 g(z) =Rez
9(z) = [(2) g(x +yi) = |2% —y?| + 2ilzy] g(2) = exp(2)
oz) = sin(2) s ={ D =
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IV. Hatdrozzuk meg az a € C paraméter értékét gy, hogy az aldbbi u(x,y) fliggvény egy reguldris
komplex fiiggvény valds része legyen, valamint hatarozzuk meg a hozza tartozé regularis fiiggvényt is.

1. u(z,y) = ax® + 22y — 4y* + 3
2. w(z,y) = ax®+ 36xy* + xy
3. u(z,y) = —2® +axy® —y
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