11. Feliileti integral

I. Igazoljuk a rotdciéra vonatkozé aldbbi Osszefiiggéseket! (Ahol a € R3, f € C?(R3,R), g €
C?(R3,R3) és A egy 3 x 3-as matrix.)

1. rot(a xr)=2a 5. rot(alr]) = Ti‘a
,
2. rot(r?-r) =0 6. rot(r’-a)=2rxa
3. rot((ar)-r)=axr 7. rot(fg) = frotg+grad f x g

4. rot(Ar) =0 <& A szimmetrikus

II. Igazoljuk a
divgrad = A rot grad = 0 divrot =0 rot rot = grad div —A

azonossagokat!

III. Szédmoljuk ki az [ v feliileti integralt.
7

1. Legyen v(r) = |r*(r x (0,0,1)) és F a z = 0 stk 2% + y? < 1 része, valamint a felillet n
normélvektordra n(0,0,1) > 0 teljesiiljon.

2. Legyenv(z,y, z) = (z,3x,—22) és F az (1,2, 3) csticspontt, a z = 1 sfkban a (z—2)2+(y—1)? = 4
vezérgorbéjii kippaldstnak a csticspont és a vezérgorbe kozotti része, n(0,0,1) > 0 irdnyitdssal.

3. Legyen v(z,y,2) = (z,y,2) és F az

r:[0,7] x [0,27] — R3 (u,v) — (cosv(3 + cosu),sinv(3 + cosu),sinu)

egyenlet(i téruszdarab befele vett irdnyitdssal (vagyis az n normdlvektor a feliilet dltal koriilzart
korldtos térrész felé mutat).
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