3. Halmazrendszerek és fiiggvények

I* . Legyen A = {1,2,3}, B = {a,b,c} és C = {a, 3,7}, valamint tekintsiik az alabbi reldciékat.

F={(10a),(1,0),(2,c),(3,0)} CAx B,  G={(a,0),(c,7),(b,a)} CBxC
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1. Hatérozzuk meg az F', G, Go F, (Go F), F o G relicidkat.
2. Melyik relacié fliggvény a fentiek koziil?

IT* . Minden n € N esetén legyen A, halmaz.

1. Mutassuk meg, hogy a U ﬂ A halmaznak pontosan azok az elemei, amelyek legfeljebb véges

neN k=n
szdmu kivétellel minden n € N esetén az A,, halmazhoz tartoznak.

2. Mutassuk meg, hogy a ﬂ U Ay halmaznak pontosan azok az elemei, amelyek végtelen sok

neNk=n
n € N esetén az A,, halmazhoz tartoznak.

IITA . Legyen A és B tetszOleges halmaz és H C F(A, B) olyan részhalmaza az A halmazbél B
halmazba képez6 fiiggvények halmazanak melyre teljesiil, hogy minden hi,hy € H esetén hy C ho
vagy he C h;.

1. Mutassuk meg, hogy f =|J H fiiggvény.

2. Mutassuk meg, hogy ha minden h € H fiiggvény injektiv, akkor a f = |J H fiiggvény is injektiv.

IVSY | Legyen f : A — B olyan fiiggvény, melyre f € Dom f. Igazoljuk, hogy ekkor létezik olyan
b € B melyre (f,b) € f, valamint, hogy az E = {f}, F = {{f},{f,b}} halmazokra F € F € f € E

teljestl.

VH | Legyen E, F és G tetszOleges halmaz, valamint f: E — F, g: F — G és h: G — E tetszéleges
fiiggvény. Mutassuk meg, hogy ha hogo f, fohog és go f o h bijekcid, akkor f, g és h is bijekcid.
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