4. Flggvények

I* . Mutassuk meg, hogy minden n € N természetes szdmhoz létezik egyértelmiien (j,k) € N x N,
k(k+1)
2

melyre n = + 7 és j < k teljesiil. Ennek a segitségével adjunk meg egy N — N x N bijekciot.

IT* . Legyen E tetsz6leges halmaz, és A, B C E. Mutassuk meg, hogy minden = € F elemre
L. xma(r) =1—xa(z);
2. xanB(z) = xa(z)xp(2);
3. xang(z) + xaus(®) = xa(z) + xB(z)

teljestl, ahol tetszoleges Z C F halmaz esetén

0 ha z¢2Z,

xz : E—{0,1} mr—>{1 he xe Z

IS . Legyen n,m € N*, E={1,...,n} és F = {1,...,m}. Igazoljuk az aldbbiakat.
1. Az f: E — F bijekcidk szdma 0, ha m # n, illetve n!, ha n = m.
2. Az f: F — F injekcidk szama 0, ha n > m, illetve —=

!
m,hangm.

m

3*. Az f: E — F sziirjekcidk szdma Z(—l)k(k)(m —k)".
k=0

IVH | Legyen S = F(N,R), vagyis S az N — R fiiggvények halmaza. Definialjuk az aldbbi
fliggvényeket.

cC:85—=S8 sH(nHkZ_O(k)s(k))
T:5—5 s (n— (=1)"s(n))

1. Mutassuk meg, hogy
CoToCoT= ids
teljesiil.
2. Igazoljuk, hogy C o T bijekcid.
3. Mutassuk meg, hogy C' is bijekcié, és C~! =T oCoT.
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