7. A valds és a komplex szamok elemi topologidja

1
I* . Legyen A = ]-2,—1[U { eRne N\{O}} U [2,3]. Hatérozzuk meg az A halmaz belsd,
n

torlodasi, hatar és izolalt pontjait az R illetve a C szamtest felett.

II* . Igazoljuk, hogy az R vagy C egy részhalmaza pontosan akkor zart, ha tartalmazza az Gsszes
torlédasi pontjat.

IIIA . Igazoljuk, hogy a Q + i Q halmaz stirti a C halmazban.

IVSY | Igazoljuk, hogy minden r € Rt és z € K esetén

{zeK| |z —z|<r}={z€K]| |z —2 <r}
teljesiil.

VA . Bizonyitsuk be, hogy ha az A C R halmaz alulrdl korldtos, akkor inf A € A, illetve, ha feliilrél
korlétos, akkor sup A € A.

VIA . Mutassuk meg, hogy ha A C R olyan halmaz, mely zart és nyilt, akkor A = () vagy A = R
teljesiil.

VII® . Jelolje P a primszamok halmazat. Hasznaljuk fel azt a szdmelméleti tételt, mely szerint minden
z € Q\ {0} szdmhoz egyértelmiien létezik olyan egész értékli (yu,(x))zep sorozat és olyan e € {—1,1}
elem, hogy a {p € P| p,(x) # 0} halmaz véges, és

v =e[[pe®

peP

teljestil. Legyen p € N tetszoleges primszam, és definidljuk az

1 p ™, ha x#£0;
||p.Q—>IR{ xH{ 0, ha @ =0
fiiggvényt. Igazoljuk, hogy |-|, abszolitérték.

VIII® . Legyen G zart, valédi részcsoportja az (R, +,0) csoportnak. Igazoljuk, hogy ekkor létezik
olyan a € R szdm, melyre G = {na| n € Z}.
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