8. Elemi sorozatok

I* . Mutassuk meg, hogy az aldbbi sorozatok hatérértéke végtelen a definici6 szerint.

an = V/n?
a,=n>—3n>+3n—-5

an = vVnt+2n3
a, = vVnt* —5n3
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IIGY . Legyen a : N — R tetszleges konvergens sorozat. Igazoljuk, hogy minden € > 0 esetén
. a{n eN| |a, —lima| < ¢} halmaz végtelen;

—

2. a{n eN| |a, —lima| > e} halmaz véges.

IITA . Hatdrozzuk meg az alabbi sorozatok hatérértékét.
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IVA . Legyen k,l € N és legyen (a;)icii1 és (bj)jei+1 valds szamok egy rendszere. Keressiik meg a

. anf tapn* T 4o an 4 ag
lim
n—oo bpn! +b_in!=t -+ bin + by

hatarértéket.
VA . Keressiik meg az alabbi gyokos kifejezések hatérértékét.
1. lim (\/2n2 + 5n — \/2n2 — n)
n—oo

2. lim \/n4—|—2n2—|—3—\/n4+n)
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4. lim (¥/n6 +nd — %/nﬁ—n5)

n—oo

(
3. lim (\/n2+3n+3—\/n2+an+1) (a € R)
(

VIA . Legyen ag,a; = 1, és minden n € N \ 2 esetén legyen

Ap = Ap—1 + Gp—2-

1. Igazoljuk, hogy minden n € N természetes szamra
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teljestl.
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2. Igazoljuk, hogy a

An+1
b:N—=Q n— 2
Qp

sorozat olyan Cauchy-sorozat, mely nem konvergens a Q szamtestben.
VII? | Mésodrendii linearis rekurzié. Legyenek a, b, zg, 1 € R paraméterek, és minden n € N szdmra,

legyen
Tpto = ATy + bTpi1.

1. Igazoljuk, hogy ha b? + 4a > 0, akkor minden n € N szdmra

2w1 — bx0> (b+ Vb2 + 4a)" . (x 2, — bch) (b — Vb + 4a)"
. .- :

Tp = | To+
(0 P+ da 21 VI +da 2

teljesiil.
2. Igazoljuk, hogy ha b? + 4a = 0 és b # 0, akkor minden n € N szdmra

2n b\"
T, = (xg(l —n)+ 7 5E1> : (2>
teljesiil.

3. Igazoljuk, hogy ha b% + 4a < 0 és b # 0, akkor minden n € N szdmra

21’1 — bl’o

—b%2 — 4a

n

T = (—a)¥ -sgn(b)" - <x0 cos(ne) + sin(ngp))

V—b?—4a

teljestil, ahol ¢ = arctg 5
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