16. Differencialhatosag kovetkezményei

I* . Elemi egyenlétlenségek szarmaztatisa a kozépérték tételekbél.

3 1
1. Igazoljuk, hogy minden x € [%7 g] szamra sinx < g (x — %) + 3 teljestl.
1 logb—1 1
2. Igazoljuk, hogy minden a,b € R* paraméterre, az a < b esetben 3 < M < — teljesiil.
—a a

a b—a . .
<tgb—tga < —— teljestl.
cos? a cos? b

3. Igazoljuk, hogy tetszdleges 0 < a < b < g Szamra

IT* . Legyen I C R nyilt intervallum, és legyen f : I — R olyan differencidlhaté fiiggvény, melynek a
derivaltja korlatos. Igazoljuk, hogy ekkor f egyenletesen folytonos az egész I intervallumon.

II%Y . Mutassuk meg, hogy ha n € N, f,g € C"(R,R) akkor fg € C™(R,R) valamint

n

o1 =35 () 70

k=0

teljestl.

IVA . Adjuk meg az alabbi f(z) fiiggvények z¢ pontbeli érintéjének az egyenletét.

1

L. f(x):xQ zo =4 3. f(x):arcsinm x0:§
1 . P
2 J@=7=7 w=2 4. f(z) =sina® $0\/g

VA . Szédmoljuk ki a kovetkezd hatérértékeket!

3 1 1
1 lim 2% 7. lim | — — —
T—00 @2 z—=0\ 22 xsinx
1 1 1\*
2. lim — 0% 8 lim (14 -+ —
z—0 x sin 22 500 r  x?
In(2z — 1 1\%"
3. lim 222D 9. lim ()
z—1 % — arctg P z—0+ \ 1
4. lim z” 10.  lim (1 + arcsin 2:10)ﬁ
z——+0 z—+0
5. lim (2 — )8 1. lim (ch3z)>
r—0 x—0
arcsin ((2 —ch m)smx> -z
6. lim 2°Ina® 12*. lim 2 2
z—0+ r—0-+ xr2
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VIH | Feladatok a hatarérték és derivalds kapcsolatardl.

1.

Legyen f : R — R olyan pdratlan fiiggvény, melyre 0 € Dom(f") teljesil, és legyen a,b € R.
Mutassuk meg, hogy ekkor

f//l (0) .

lim (f (at) _ f(b0) ) &

atd  bt3 6

. Legyen f : R — R hdromszor differencidlhaté fiiggvény, és legyen u € Dom(f”") tetszOleges

pont. Mutassuk meg, hogy ekkor
o J ) = flu— ) 28w ")

t—0 t3 3
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