Analizis 1. Név:

1. pé6tzarthelyi dolgozat Neptun kéd:
2013. 10. 17. 16.15-17.45 Gyakorlat kurzus:
1. 2. 3. 4. 5. 6. 7. hIF
1. Mutassa meg, hogy tetsz6leges A, B és C halmazra (6p.)

A\BCC < ACBUC

2. Legyen, A és B tetszOleges halmaz, f : A — B fliggvény és E C A (4+4p.)
részhalmaz.

-1
a.) Mutassa meg, hogy E C f (f(E)) teljestil.
b.) AzA = B = Resetbenadjon példatolyan E C Rhalmazraés f : R — R

x|
figgvényre, melyre E # f (f(E)).

n

3. Bizonyitsa be, hogy minden n € N \ {0, 1} szdmra H (1 - %) = nz-l;ll. (6p.)
k=2

4. Legyen a, € R. Igazolja az alabbi ekvivalenciat. (7 p.)

a<p & VeeR:(f<e=>a<e¢)

5. Legyen A = {%l ne ]N+} U ([4,5] N Q). A valés szamok halmazédban (8+5p.)

a.) hatdrozza meg az A halmaz belsd, torl6dasi, hatar- és izolalt pontjait;
b.) kompakt-e az A halmaz? (Vélaszat indokolja!)

6. A val6s szamok R halmazéan definidljuk az aldbbi reldciét. (3x5p.)
~={(x,y) e RxR|x -y e Q}

(Vagyis az x és y szam pontosan akkor all x ~ y reldciéban egymadssal, ha
x — y raciondlis szdm.)
a.) Mutassa meg, hogy ~ ekvivalenciarelacio.
b.) Adja meg a 52/ ~ ekvivalenciaosztalyt, vagyis azt az elemet az R/ =~
halmazban, melynek az 52 eleme.
c.) Hatdrozza meg az R/ ~ halmaz szdmossagét.



