4. Linearis operatorok és egyenletes konvergencia

1A . Hatérozzuk meg az alabbi fiiggvénysorozatok konvergenciatartoméanyét és hatarfiiggvényét.

L fu(z) ="z 2. fn(x):nsin%
3. f'n(x) = % 4 fn(I) =n (1‘% — 1)

ITA . Hatdrozzuk meg az aldbbi ( fn)nemfoy filggvénysorozat f = lim f, hatdrfiiggvényét, valamint
n— oo

déntsiik el, hogy az (fn)nem fo} filggvénysorozat egyenletesen konvergdl-e az f hatarfiiggvényhez a
Dom f halmazon.

L fulz) = xin 2. fulz) = % 3. fule) = %

4 flz) = Z:z; 5. fal@)=nin(1+7) 6. fulz) = ﬁ

7. fu(z) =sin" 8. fulz) = nsin% 9. fulz) = %arctg nx
10.  fo(z) =2 — 2" ™! 1. fo(z) = Zn: k—i 12. fo(z) =ze™ ™

IITA . Vizsgaljuk meg, hogy az alabbi fiiggvénysorozatok egyenletesen konvergensek-e az adott inter-
vallumon.

1. falx)=e""" I = [0,00] I = [a, 0]
2. folz)=ze™ " I=10,00]
3. falz) =2" —2"T! I1=10,1]

IVA . Hatdrozzuk meg az alabbi fiiggvénysorok konvergenciatartomanyét.

z—1\" 22 Inx
L Z(erl) 2 ZW 5 Z(x+n)(ax+n+1)

neN neN neN
CcOS NI 1 (=™
D Bl v 5D T 6. > e
neN neN neN

VA | Vizsgéljuk meg, hogy az alabbi fiiggvénysorok egyenletesen konvergensek-e a konvergenciatar-
tomanyon.
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= nx > 2x > T
4. 2 o 5. nz::l arctg PR 6. nz::l sin (5 + mr)
VIA . Tekintsiik a
. 9 1 -1 -2 =2 0 1 1
(_CO.S“ Sma) <3 4) 1 2 1 10 1
sina  cosa 1 1 11

maétrixokat, ahol a € R.

1. Hatérozzuk meg a matrixok sajatértékei és sajatvektorait.
2. frjuk fel a matrixokat S~ DS alakban, ahol D diagonélis métrixot jelSl.

3. Hatarozzuk meg a matrixok szdzadik hatvanyat.
4. Szamoljuk ki a matrixok exponencidlisat.

VII®Y . Adjuk meg a kivetkezd matrixok Jordan-alakjat, valamint az eredeti bazist a matrix kanonikus

bézisdba viv6 leképezés matrixat is!

7 -3 —4 9 —4
A=[o 1 1 Ay=[4 -1
8 —4 -5 8 —4

-6 —
-3
-5

Ezek alapjdn szdmoljuk ki az f(4;) (i = 1,2,3) mdtrixokat, ahol f(x) = zsinz.
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