Analizis 2. Név:

1. Zarthelyi dolgozat Neptun kéd:
2014. 8. 15. 10.15-11.45 Gyakorlat kurzus:
1 2 3 4 5. )
1. Integrélfiiggvény. (5+3+2p.)

VT arctg(t — 1)

a. Legyen g : RT - R, g(z) = / dt. Szdmolja ki g’(4) értékét.

. t+1
b. Legyen
-1, ha z<0;
sgn: R — R T 0, ha x=0;
1, ha x>0,

tovdbbd legyen h : RT — R, h(z) = / sgn. Fejezze ki explicit médon a h fliggvényt.
-5
c. Differencidlhaté-e a h fliggvény a 0 pontban?

2. Improprius integral. (545 p.)
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3. Legyen M; = [0,00[ és minden z,y € M; pontra az x # y esetben legyen dy(z,y) = 2, az  (5+5 p.)
x = y esetben pedig legyen dy(z,y) = 0. Legyen My = [0,1] és minden x,y € M> esetén legyen
da(z,y) = |z — y|. Tekintsiik az f = xo|am,, vagyis az

_ 0, ha =z¢ Q;
f.Ml—)MQ l"—){l’ ha $€Q

fliggvényt.
a. Folytonos-e az f fliggvény?
b. Egyenletesen folytonos-e az f fiiggvény?

4. Legyen M; = R és minden x,y € M; pontra legyen d; (z,y) = |2% — 2Y|. (34445 p.)
a. Igazolja, hogy (Mj,d;) metrikus tér.
b. Adja meg a B3(1) halmaz elemeit.
c. Mutassa meg, hogy az M; tér nem teljes.

5. Legyen V = C([0, 27] ,R), és minden f € V esetén legyen || f|| = sup |f(z)]. (10+15 p.)
x€[0,27]
a. Mutassa meg, hogy az U = {f € V| Vz € [0,27n] : f(x) > 1} halmaz nyilt a (V,||-]|) normé&lt

térben.
b. Mutassa meg, hogy a K = {z — sin(z — a)| a € [0, 2]} halmaz kompakt a (V] ||-||) normélt
térben.



