Analizis 2.
2. Poétzarthelyi dolgozat
2014. 5. 16. 14.15-15.45

Név:
Neptun kéd:
Gyakorlat kurzus:

1 2 3 4 5. >
- 5 0 —6
1. Legyen f : R = R, f(x) = — cos (7> ésA=10 2 0 |.Szamoljakiaz f(A) matrixot. (10 p.)
-6 0 10

2. Legyen a € ]0,1[ és f : R — R olyan 27 szerint periodikus fiiggvény, melyre minden = € [—m, 7]

esetén
0, ha x <0;

@)= { sin(axz), ha x>0
teljestl.
(4 p.)
(3p.)
(4 p-)

(3 p.)

a. Hatarozza meg az f fiiggvény Fourier-egyiitthatoit.

b. Irja fel az f fiiggvény a pontbeli Fourier-sorst.

c. frja le azt a tételt, mely segitségével meghatarozhaté az f fiiggvény m pontbeli Fourier-
soranak az Osszege.

d. Igazolja az alabbi formulét.

i (—1)* —cos(am)  cos(am) + amsin(am) — 1
a? — k2 N 2a?
k=1
3. Minden n € N esetén legyen e, : [1,4] = R, e, (x) = 2™ . (6+6 p.)
a. Mutassa meg, hogy a V = Span{e,| n € N} altér stirti a C([1,4],R) térben a sup-norma
szerint.
b. Igazolja, hogy ha f € C([1,4],R) olyan fiiggvény, melyre minden n € N esetén
4
/ f(@)2™ dxe=0
1
teljesiil, akkor f = 0.
4. Legyen H C R és legyen (fn)nen a C(H,R) halmazban haladd, az egész H halmazon (10 p.)
egyenletesen konvergens fliggvénysorozat. Legyen a : N — H olyan konvergens sorozat, melyre
lim a, € H teljesiil. Igazolja, hogy ekkor
n—oo
(lim fn) (lim an) = lim f,(ay).
n—00 n—o00 n—00
5. Legyen a,b € R tetsz6leges paraméter. Igazolja, hogy minden x € R esetén (10 p.)

= arctg(k(az + b)) /_ > [arctg(k(az + b))\’
(Z /m) (AT

k=1 k=1



