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Az alabbi fogalmaknak az ismerete sziikséges a sikeres szdbeli vizsgahoz.

Az irésbeli vizsgan mindenki tiz fogalmat kap, melybdl legalabb hetet kell tudni.
1. Integralszamitds. Integralfiiggvény, improprius integral.

2.  Metrikus terek. Metrikus tér. Metrikus tér nyilt, zart, korlatos és kompakt
részhalmazai. Metrikus tér egy részhalmazanak belso, torlodasi és izolalt pontjai.
Sorozatok konvergencidaja metrikus terekben, Cauchy-sorozat és teljes metrikus tér.
Sehol sem siirti halmaz és a Baire-féle kategoriatétel. Cantor-féle kozosrész-tétel és a
Bolzano-Weierstrass-tétel. Metrikus terek kozotti fiiggvény folytonossaga és egyenletes
folytonossdga. Atviteli elv hatdrértékre. Atviteli elv folytonossigra. Weierstrass-
tétel kompakt halmazon értelmezett folytonos fiiggvényre. Heine tétele az egyenletes
folytonossagrol.

3. Normdlt terek. Normalt és Banach-terek. Sor konvergenciaja és abszolit konvergenciaja
normalt térben. Hilbert-tér és ortogonalis, ortonormalt és teljes vektorrendszerek
Hilbert-terekben. Normalt terek kozotti folytonos linedris leképezések normaja. Normalt
terek kozotti folytonos multilinedaris leképezések normaja. Heine—Borel-tétel az R™ tér
kompakt részhalmazairol.

4. Fiiggvénysorozatok és fiiggvénysorok. Fiiggvénysorozat és fiiggvénysor konvergenciaja és
egyenletes konvergenciaja. Weierstrass tétele a fliggvénysor egyenletes konvergenciajarol.
Filiggvénysorozat és fliggvénysor tagonkénti integralhatésaga és derivalhatdsdga. Cauchy—
Hadamard-tétel a hatvanysorokrél. Abel-tétel a hatvanysorokrol. Bernstein-approxima-
ci6s tétele a polinomokrol. Szétvalaszto fiiggvényhalmaz és fliggvényhdald. Stone-tétel.
Stone—Weierstrass-tétel.

5. Differencidlszamitas. Pontbeli differencidlhatésag, fiiggvény derivaltja. Fiiggvények
osszegének, szorzatanak, hanyadosanak és kompozicidjanak a derivaldsa. Filiggvény
irdnymenti derivéltja. Az f : R" — R fiiggvény esetén grad f és Af, valamint f : R3 —
R3 esetén div f és rot f. Véges novekmények formuldja. Fiiggvény derivalhatésdgdrol
sz0lo tétel a parcidlis derivaltak folytonossiga alapjan. Inverzfiiggvény-tétel. Implicit-
fliggvény-tétel.  Young-tétel.  Taylor-polinom és Taylor-sor.  Lokélis szélsoérték
differencialis jellemzése. Feltételes széls6érték differencialis jellemzése.

6. Fourier-sorfejtés. Trigonometrikus polinom. Weierstrass approximécios tétele trigono-
metrikus polinomokrél. Fourier-egytitthaték és Fourier-sor. Dirichlet-féle lokalizécids
tétel. Cesaro-osszegezhetd sorok (Cl-Osszegezhetéség fogalma). Fejér tétele folytonos
fiiggvény Fourier-sorardl.

7. Vektoranalizis. Vektormez6 potencialja. Potencidl 1étezésének elégséges feltétele. Gorbe
ivhossza. Feliilet normélvektora és felszine. Skaldr és vektorértéki fliggvény integralja
gorbe mentén és feliileten. Polar, henger és gombi koordinatédk és Jacobi-determinansuk.
Stokes-tétel. Gauss-Osztrogradszkij-tétel.



