3. Komplex szamok és elemi topologiajuk

A
Végezziik el az aldbbi miiveleteket.
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A
(Bernoulli-egyenldtlenség.) Igazoljuk, hogy minden n € N\ {0} és z1, ...z, € |1, 00 szdmra,
ha bérmely 4,5 € {1,...,n} esetén z;x; > 0 teljesiil, akkor

14> o < [+ ),
=1 i=1

specidlisan minden n € N és z € R szdamra —1 < z esetén

1+ne <(1+ax)".

A
Mutassuk meg, hogy minden z € [0,1] és n € N esetén
14+2)"<1+2" -1z
teljesiil.

IVA . Legyen n € N\ {0} és 0 < z € R.
1. Mutassuk meg, hogy az
H={zeR|0< 22" <z}

halmaz nem iires és feliilr6l korlatos.
2. Legyen y = sup H. Mutassuk meg, hogy az y € R szamra y" = x teljesiil.
3. Igazoljuk, hogy ha z € R, 0 < z és z # y, akkor 2™ # x.

A 1
Legyen A = |—2,—1[ U { eRne N\{O}} U [2,3]. Hatdrozzuk meg az A halmaz belsd,

n

torlédasi, hatar és izolalt pontjait.

VI . Igazoljuk, hogy az R vagy C egy részhalmaza pontosan akkor zart, ha tartalmazza az Gsszes
torlédasi pontjat.

VII®Y . Igazoljuk, hogy a Q + i Q halmaz stirti a C halmazban.

VIII®Y . Igazoljuk, hogy minden r € Rt és z € K esetén

{zeK| |z —z|<r}={z€K| |z —2| <r}
teljestl.

IXH" . Bizonyitsuk be, hogy ha a nem iires A C R halmaz zart és nyilt, akkor A = R.
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