5. Specialis sorozatok

A
Hatarozzuk meg a kovetkez6 hatarértékeket!
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Hatarozzuk meg a kovetkez6 a sorozatok esetén limsup a és liminf a értékét!
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IITA . Mutassuk meg, hogy minden a : N — R sorozatra teljesiilnek az alabbiak.
1. Az ¢ € R szamra pontosan akkor teljesiil, hogy limsupa = z, ha minden ¢ < z esetén az
{n € N| ¢ < a,} halmaz végtelen, és minden ¢ > z esetén az {n € N| ¢ < a,} halmaz véges.
2. Az x € R szamra pontosan akkor teljesiil, hogy liminfa = x, ha minden ¢ < x esetén az
{n € N| ¢ > a,} halmaz véges, és minden ¢ > x esetén az {n € N| ¢ > a, } halmaz végtelen.

IVH | Legyen a : N — R* olyan sorozat, melyre minden m,n € N esetén amin < ama, teljesiil.
Igazoljuk, hogy ekkor az ( {/a,)nen sorozat konvergens és

lim a, = inf a, .
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(Gydk-kritérium sorozatokra.) Mutassuk meg, hogy ha az a : N — C sorozatra lim 3/|a,| <1
n—oo

teljestl, akkor lim a, = 0.
n—oo

5. hét, Analizis 1, Analizis fizikusoknak, 2014.10.08., Andai Attila.



VIA . (Hdnyados-kritérium sorozatokra.) Mutassuk meg, hogy ha az a : N — C\ {0} sorozatra
. Gn+41
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< 1 teljestl, akkor lim a, = 0.
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VIIT | Igazoljuk a
lim {(2+V3)"} =1

hatérértéket, ahol {-} a tortrész fiiggvényt jeloli!

VIIISY . Igazoljuk az aldbbi hatarértékeket.
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Igazoljuk a sorokra vonatkozé aldbbi Osszefiiggéseket!
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