7. Sorok és hatvanysorok

A
I. Igazoljuk az alabbi hatarértékeket.
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IISY . Konvergencia-kritériumok segitségével déntsiik el, hogy konvergensek-e az alabbi sorok.
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Szamitsuk ki a kdvetkez6 hatvanysorok konvergencia sugardt és adjuk meg, hogy mely z € R
értékek esetén lesz a sor konvergens!
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IVH | Igazoljuk, hogy tetszéleges a,a,z € Rt paraméterek mellett

0, ha a<l;
. x\" ) oo, ha (a>1) V (a=1 A a<]l)
nIL%(a+n7) o 1, ha a=1 A a>1;

e, ha a=a=1.
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A
Abszolit- vagy feltételesen konvergensek-e az alabbi sorok?

i (=3)" 4 —n\" = (=3)" . cosnm
= 4" +n —

ot

1"
VI®Y | Igazoljuk, hogy a Z (1) sor konverges, de nmagéval vett Cauchy-szorzata mar divergens.
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VIS . Legyen a : N\ {0} — R konvergens sorozat. Mutassuk meg, hogy ekkor
nl;rr;o -~ z ar = lima
k=1
teljestil.

VIIIA . Legyen a : N — K korldtos valtozasi zérussorozat, és legyen ¢ € C \ {1} olyan, hogy |q| = 1.
Igazoljuk, hogy ekkor a Z anq" sor konvergens, valamint
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teljesiil. (Dirichlet-féle kritérium.)
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IX" . Legyen a : N — K korldtos valtozdsi zérussorozat, és legyen € R olyan, hogy ei® # 1.
Igazoljuk, hogy ekkor a Z ap sin(nz) sor konvergens, valamint
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teljestil.

o0
X" . Legyen a: N\ {0} — R* olyan sorozat melyre Z an < 00. Igazoljuk, hogy ekkor
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nl;rgoﬁ;kakzo.
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