1. Halmazfiiggvények

I. Az n =1,2,3 esetben adjuk meg az A, = {1,...,n} halmazon az Gsszes o-algebrat.
II. Adjunk példat haromelemt, nem teljes és nem is o-véges mértéktérre.

IIL. Legyen (X, A, 1) véges mértéktér és tekintsik a
d:Ax A—R (A,B) — u(AA B)

leképezést, ahol AA B = (A\ B)U (B \ A) a szimmetrikus differencia.
1. Mutassuk meg, hogy (A, d) metrikus tér.
2*. Mutassuk meg, hogy a (A, d) tér teljes.

IV. Legyen (X, A, i) mértéktér és minden A, B € A esetén legyen A ~ B, ha pu(A A B) = 0 teljesiil.
Mutassuk meg, hogy ~ ekvivalenciarelacio.

V*. Mutassuk meg, hogy nincsen megszamlalhatéan végtelen elemszamu o-algebra.

VI. Adjunk példat olyan halmazrendszerre, ami zart az egyesitésre és a metszetképzésre, de nem
gyurd.

VII. Mutassuk meg, hogy gytiriik Descartes-szorzata nem feltétleniil gytr.

VIII. Az aldbbi X halmazokon értelmezett p : P(X) — [0, 00| halmazfiiggvények kiils§ mértékek-e,
illetve mik lesznek a mérhet6 halmazok?
1. Az X nem fires halmaz, xg € X és minden A € P(X) esetén

| 1, ha =z9€ 4
“(A)—{o, ha x ¢ A.

2. Minden A € P(X) \ {0} esetén u(A) = 1.
3. Az X ={1,...,8} x{1,...,8} és A € P(X) esetén
p(A) = [fi e {1, 8} B € {1,....8}: (i,g) € A},

4. Az X =Nés A € P(X) esetén
1
A) = limsup — 1.
) =B 3

z<n
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