5. Fobb integraltételek

I. Legyen (X, A, ) mértéktér, f : X — RS mérhetd fiiggvény és E € A Mutassuk meg az aldbbi
ekvivalenciat.
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II. Szamoljuk ki a lim (cos (f)) (1 — 2—) ld)\(x) hatdrértéket, ahol A\ jeloli a Lebesgue-
[0,n] n

mértéket az R halmazon.

I Legyen (X, A, ) nem véges mértéktér és f : X — R korldtos mérhetd fiiggvény. Igazoljuk az

alabbi ekvivalenciat.
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IV. Legyen

1, ha 0<z AN z<y<z+1;
f RxR—->R (x,y)—= ¢ —1, ha 0<z Az+l1<y<z+2
0, ha 0>z V (0<zA(y>z+1V y<z)),

és jelolje A a Lebesgue-mértéket az R halmazon.
1. Szamoljuk ki az

/]R/Rf(l’,y)dk(m)dA(y) /R/Rf(z’y)dk(wdk(x)

2. Integralhaté-e az f fliggvény a A ® A szorzatmérték szerint?

integralokat.

V. Legyen (X, A, p) mértéktér, f : X — R korldtos, mérheté fiiggvény és g : X — R integralhatd
fliggvény. Mutassuk meg, hogy fg integralhato.

VI. Definidljuk az alabbi fliggvényeket.
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1. A paraméteres integrdlok folytonossagara vonatkozo tétel alapjan mutassuk meg, hogy a
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fliggvény folytonos a 0 pontban.
2. Igazoljuk, hogy minden ¢ € R esetén az fi(t,) fliggvény Lebesgue-integralhatd.
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3. Igazoljuk, hogy minden x € ]0,1[ esetén az fi(-,x) fiiggvény folytonos.
4. Igazoljuk, hogy a

1
R—-R t»—>/ filt,x) d A(x)
0

fliggvény nem folytonos a 0 pontban.

5. hét, Analizis 3, matematikusoknak, 2014.10.10., Andai Attila.



