10. Komplex vonalintegral

I. Tekintsiik a

1
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3—2i+4(4t—1)i ha te 4,2[,
~v:[0,1] = C t— :13
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—3+42i—4(4t—3)i ha te 4,1]

gorbét. Hatarozzuk meg a gorbe indexfliggvényének az értékét az zo = 1 + i pontban.

1 1
Y

II. Szdmoljuk ki az adott f fiiggvény és v gorbe mellett a [ f vonalmenti integrdlokat.

5
sin z e e . P
1. f(») = v : az origd koriili 2 egység sugaru kor
z
2. f(z)= expi ~: az 1 korili m egység sugarti kor
- —
shz—z— % U , -
3. f(z)= ——— 7 azorigd koriili 2 egység sugaru kor
z
shz—z—% I, . P
4. f(z) = ———— ~: az origé koriili 3 egység sugari kor
z
—1
5 f(z) = % v : az origd kortli 1 egység sugaru kor
z

(A feladatok megolddséndl haszndljuk fel, hogy v(t) = Rexp(2rit) (t € [0,1], R € RT) és f(z) = 2"

(n € Z) esetén
/f 2ri ha n=-1,
1o ha n# -1
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teljesiil.)
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IIL. Legyen 0 < r < R pozitiv valds szdm, f(z) = és tekintsiik a

[ 1

r—+4t(R—r) hat € 0,4[,

Rein(at-1)/2 ha t e 1 1[

4’21’
vrr:[0,1] = C t— :1 5
re2mil=t) hat € Z, 1}
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gorbét. Igazoljuk, hogy

Im | lim lim f :/smx dx —
R—o0 r—0 YR J €T

teljestl!
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