Analizis 3. Név:

2. zarthelyi dolgozat Neptun kéd:
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-1, ha z<0;
1- 1- / :
1. Legyen f : RXR - R, f(x,y) = Sg?(Jr xzx) . Sgil:_ yzy), ahol sgn(z) = { g/ Ea z= 8; (10 p.)
, ha z>0.

a) Integralhat6-e az R? halmazon az f fiiggvény a A ® A szorzatmérték szerint?

b) Ha igen, akkor szdmolja ki f f értékét.
R2

2x+1, ha xe€]-oo,-1];
2. Legyen f,¢: R = R, f(x) = x> + 2x és g(x) = x¥*, ha xel]-1,1[; Szémoliakiaz (10p.)
5-x, ha xe€[l,00[.

3
f f dAg(x) integralt.
3

3. Legyen u : R? = R, u(x, y) = x*> — cy? — ch(x) sin(y). (3,53p.)
a) Hatdrozza meg a c paraméter értékét tgy, hogy az u egy reguldris f : C — C fliggvény
val6s része legyen, azaz amelyre Re f(x +iy) = u(x, y).

b) Adja meg azt a reguldris f fliggvényt, melyre Re f(x +iy) = u(x, y) és f(0) = 0 teljestil.
¢) Hatérozza meg f’ (1 +i g) értékét!

4. Minden z; € C komplex szdmra és R € R* paraméterre legyen )
Vzo,R ¢ [0/1] - C f'—>Zo+Re2““_

Szamolja ki az alabbi korintegralokat!
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5. Legyen f : C — C, f(z) = (2)* és y az orig6 kozéppontu egység sugart kor pozitiv iranyitéssal. (8 p.)
Szémolja ki az (D f integral értékét.
6. Tételek. (3x3p.)
a) Mondja ki a Fubini-tételt.
b) Mondja ki a Goursat-lemmat.
¢) Mondja ki a Liouville-tételt.



