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nemkommutativ geometrla alapjai

A Normalt algebrak elemei (BMETE92MM10) kurzuson kideriil, hogy pontosan mit
jelent a nemkommutativ geometria kifejezés, és hogyan altalanosithaté a mértékelmélet vagy a
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= valoszinliségszamitas ezekre a terekre. a'b+ b = a*a 4 pp

Az elmult évtizedekben a matematika kiilon tudoméanyteriiletévé valt a nemkommutativ terek

E//elmélete. Egyik klasszikus eredménye az elsé Gelfand—Najmark tétel, melynek elvi jelentosége az,

hogy a matematika két (fiiggetlennek t{iné) teriiletérél mutatja meg, hogy igazabdl egy struktira
kétféle leirasardl van szd, mint ahogy ez az aldbbi (nem teljes) ,,sz6tarbdl” kideriil.
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= Z Topologikus terek: Normalt algebrak:
= lokélisan kompakt Hausdorff-tér kommutativ C*-algebra
& - kompakt tér egységelemes kommutativ C*-algebra
> egypontu kompaktifikacié egységelemesités
= homeomorfizmus izomorfizmus B, = O
J; zart halmaz zért idedl “Ha, 1})
B pont maximalis ideal
- mérték () pozitiv funkcional
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A geometriai fogalmak, konstrukciok és tételek a fenti tablazat alapjan lefordithaték a
kommutativ C*-algebrak nyelvére. A legtobb esetben esetben ezekrél a forditasokrol kideriil,
hogy sehol sem haszndljak ki az algebra kommutativ mivoltat és tetszdleges C*-algebrara is
altalanosithaték. Ezért lehet jogosan a C*-algebrara, mint nemkommutativ geometriai struktirara

gondolni. (GP (a) ) : C(S DB( — U(X(B C
A C*-algebrak elmélete elengedhetet en(lﬁeg )C) o po G

— lokalisan kompakt csoportok folytonos unitér abrazoldasaihoz; 0\\ =

T — a kvantummechanika &ltal hasznalt nemkommutativ valdszintiségszdmitdshoz:; Q)\

O W utobbi évtizedekben divatossa valt szabad valosziniségszamitashoz; O
- — a fizikai rendszerek altal produkélt spontdn szimmetriasértés megértéséhez; g
S —az AQFT (Algebraic Quantum Field Theory) megértéséhez. g
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= Vazlatos tematika: — Normdlt-, Banach- és C*-algebrdk alapjai. //@
7’ ’” . ’ M \
\6 — Elem spektruma és a spektrum fébb tulajdonsagai. <O

. — Karaktertér és az elsd Gelfand—Najmark-tétel. \

* — Pontok, mint maximalis idedlok. ”@/

S — Pontok, mint irreducibilis abrazolasok magjai. %
(‘5\“ — Egy hasznos alkalmazas: Cech—Stone-kompaktifikdicio. </
= — Folytonos fiiggvényszamitas C* algebran. (
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ﬁO - A C -norma eg}.fertelmusege. ) (1 S

| Q — Pozitiv elemek jellemzése. 1)(,, ) ) _ 1 G
O — A GNS konstrukcid és alkalmazasai. ( o\

I - Allapotok algebrakon és az algebrak abrazolasai.

D: — Algebra spektruma: primitiv spektrum és struktiuratér.
A felmeriil6 kérdéseket az andaia@math.bme.hu cimre lehet megirni.
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