Kalkulus 1, 1 hét
Halmazelmélet

I. Legyen A, B és C' tetszOleges halmaz. Bizonyitsuk be az alabbi azonossagokat.
AN(B\C)=(AnB)\ (ANC)

2. (A\B)uB=AUB

3. (AUuB)\B=A\DB

4. (A\B)\C=(A\CO)\(B\C)

—_

II. Legyen A, B és C tetszbleges halmaz. Bizonyitsuk be az aldbbi azonossigokat.
1. (AUB)xC=(AxC)U(BxCQC)
2. (ANB)xC=(AxC)N(BxC(C)
3. (AxB)U(CxD)=(Ax(B\D))U((A\C)x(BND))U(C x D)

III. Legyen A, B és C halmaz. Az aldbb definidlandé X és Y halmazra teljesiil-e az X C Y vagy az
Y C X tartalmazds?

1. X=(ANB)\C,Y=(A\C)Nn(B\CO)
2. X=A\C,Y=(A\B)Uu(B\(C)
3. X=A\(B\(C),Y=(A\B)U(ANBNC)

IV. Bizonyitsuk a halmazrendszerekre vonatkozé aldbbi Gsszefiiggéseket.
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Teljes indukcid

I. Bizonyitsuk be az alabbi egyenl6ségeket.
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6. Legyen aj,d € R és tekintsiik az a, = a1 + (n — 1)d képlettel megadott szédmtani sorozatot.
Bizonyitsuk be, hogy minden n € N szamra

Zak = w = %(2@1 + (n—1)d)
k=1

teljesiil.

7. Legyen a1, q € R és tekintsiik az a,, = a1¢™ ! képlettel megadott mértani sorozatot. Bizonyitsuk
be, hogy minden n € N szamra

n ai(¢g™ —1)
Zak: 1 q#1;
k=1 nai, ha ¢=1.

I1. Bizonyitsuk be az alabbi egyenlGtlenségeket.

1. Han e N\ {0,1} akkor
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2. Minden 0 < n € N esetén E W2 < 2.
k=1
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