Kalkulus 1, Halado feladatok, 5. hét

I. Igazoljuk az alabbi végtelen szorzatokra vonatkozo6 egyenlGségeket.
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Specidlis sorok konvergencidja I.
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I. Legyen a : Nt — R konvergens sorozat. Mutassuk meg, hogy ekkor lim — E ar = lima.
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II. Legyen a : N — R olyan monoton csckkend zérussorozat, melyre Zan < o0. Bizonyitsuk be,
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hogy ekkor lim na, = 0.
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III. Legyen a : NT — Rsr olyan sorozat, melyre Z an < 00. Igazoljuk, hogy ekkor lim — Z kayr = 0.
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IV. Legyen a : N — R korlatos valtozasu sorozat, azaz Z |ant1 — an| < co. Igazoljuk, hogy ekkor az
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a sorozat konvergens.

V. Legyen a : N — Rar olyan sorozat, melyre a _ a sor konvergens. Mutassuk meg, hogy ekkor
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Zai<oo.
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VI. Legyen z € C |z| < 1, és tekintsiik az a : N — C, ap = 2"
n € Nt esetén
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sorozatot. Mutassuk meg, hogy minden
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teljesul.
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