Kalkulus 2. Név:
1. Zarthelyi dolgozat Neptun kod:
2022. 04. 08. 8.15-9.45

1. Legyen f: [~1,00] = R, f(z) = V1 + . (5+5p.)
a.) Irja fel az f fiiggvény a = 0 pont koriili elséfokt Taylor-polinomjat.
1
b.) Legyen b = 0 és a fiiggvény értékét a b pontban kozelitsiik az elsGfoku Taylor-polinom b pontban
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felvett értékével. Ezek alapjan igazolja, hogy ’\/ 1.1 -

2. Legyen A = {(z,y) e R*| 0 <y < 4—27}. 3+5+4p.)
a.) Vazlatosan rajzolja fel az A halmazt.
b.) Adja meg az A bels6 és torlodasi pontjait.
c.) Adja meg az A halmazt.
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3. Hatarozza meg a  lim % ésa lim w hatarértéket, ha az létezik. (4+4p.)
(z,y)—(0,0) T2 +y (zy)=(0,0) /22 4 32
sin(z) e *
4. Legyen f:[0,00[ = R, f(z) =1+ +—. (5+5p.)
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a.) Mutassa meg, hogy f kontrakcio.
sin(a) + eT teljestil.
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b.) Igazolja, hogy létezik egyetlen olyan 0 < a szam, melyre a = 1 +

5. Minden n € N esetén legyen f,, : [0,00] = R, f,(z) = nlog (1 + %) (5+50p.)

a.) Hatarozza meg az (f,)nen fliggvénysorozat pontonkénti hatarfiiggvényét.
1
1
b.) Igazolja, hogy lim | nlog (1 + E) da = - teljesil.
n—oo Jq n 2

sin(nx)
n+n3’

6. Minden n € NT esetén legyen f, : R — R, f,(z) =
a.) Igazolja, hogy az S(z) = Z fn(x) sor minden = € R esetén konvergens.
n=1

cos(nx)
1+n2’

b.) Mutassa meg, hogy minden x € R esetén S’(z) = Z
n=1



