10. Algebra gyakorlat (2008 /2009 tavasz)

1. Legyen A Abel-csoport. Bizonyitsd be, hogy ha ¢ : A — A egy idem-
potens endomorfizmus, vagyis ¢ egy homomorfizmus, amelyre teljesiil ¢? =
@, akkor A ~ Ker(y) x Im(yp).

2. Legyenek G és H tetszleges csoportok. Mutasd meg, hogy minden
(9.h) € G x H esetén o((g,h)) = [o(g), o(h)].

Adott G csoportban az a,b € G elemek kommutdtora: [a,b] = a1~ ab;
H,K < G kommutatora: [H, K| = ({[h, k] : h € H,k € K}); G kommutdtor
részesoportja: G' =[G, G].

3. Bizonyitsd be a kdvetkezdket:
(a) [a,b] = e <= ab = ba.
(b) H <G esetén [H,G] < H < HG.
(¢) G" <G és G/G' Abel-csoport.
(d) Ha ¢ : G; — G5 homomorfizmus, akkor ¢[G}] C GY,.
() H<Gesetéen G' < H <= H <G és G/H Abel.
4. Bizonyitsd be, hogy Z(S,) = {e} és S|, = A,.

5. Bizonyitsd be, hogy

D, ~{t, f|t?=e, f"=e,tftf =e).



