3. Algebra gyakorlat (2008/2009 tavasz)

0. 1. feladtsor 5., 2. feladatsor 3. (c), (d), 4.

1. Legyen ¢ : (S,) — (T, x) egy homomorfizmus félcsoportok kozott. Bi-
zonyitsd be a kovetkezdket:

(a) Im(p) = p[S] < T résztélcsoport.
(b) Idempotens elem képe idempotens; idempotens elem &se részfélcsoport.
(c) Egységelem képe egységelem Im(yp)-ben.

2. Bizonyitsd be, hogy egy véges csoport minden részfélcsoportja egyben
részcsoportja is. Igaz-e ez végtelen csoportokra?

3. Egy (G, ) csoport ciklikus, ha egy elemmel generalhato, vagyis van egy
a € G hogy G = ({a}) = {a" : n € Z}. Bizonyitsd be, hogy minden ciklikus
csoport izomorf Z-vel vagy Z,-el valamely n € N\{0}-re.

4. Legyen (S,-) félcsoport, a € S és T = ({a}) = {a™ : n € N\{0}} az a
altal generalt részfélcsoport. Izomorfia erejéig, hogy nézhet ki T7

Beadhat6. Keresd meg a (Zg, -) félcsoport 6sszes kongruenciajat és add meg
a hozzajuk tartozo faktorfélcsoportokat.



