
6. Algebra gyakorlat (2008/2009 tavasz)

1. Melyik ismert csoporttal izmorfak az alabbi faktorcsoportok?

(a) D4/{e, f 2}.

(b) S4/{e, (12)(34), (13)(24), (14)(23)}.

(c) D8/{e, f 2, f 4, f 6}.

(d) A4/{e, (12)(34), (13)(24), (14)(23)}.

(e) Dn/{e, f, f 2, . . . , fn−1}.

(f) Z×
16/{1, 9}.

2. Adjuk meg az következ® csoportok összes normalosztóját: D3, D4, D5, Q,
A4, S4, A5, S5, GL(2, 2).

3. Bizonyítsd be, hogy minden G csoport centruma

Z(G) = {g ∈ G : ∀ x ∈ G gx = xg}

normálosztó G-ben.

4. Bizonyítsd be, hogy ha N C G és |N | = 2, akkor N ≤ Z(G).

5. Bizonyítsd be, hogy ha G/Z(G) ciklikus, akkor G Abel.

6. Legyen G a GL(3, p) csoport azon elemeinek halmaza, amiknek f®átlója
csupa 1-esb®l áll és f®átlójuk alatt csak 0-k találhatók. Bizonyítsd be, hogy
G ≤ GL(3, p), |G| = p3 és hogy G minden nem egység eleme p-edrend¶.

Beadható 1. Bizonyítsd be, hogy ha G véges p-csoport, H ≤ G és |G : H| =
p, akkor H C G.

Beadható 2. Milyen n-ekre van Sn-ben Q-val izomorf részcsoport?

Beadható 3. Bizonyítsd be, hogy minden n, m ∈ N\{0} esetén (Rn, +) '
(Rm, +).

Beadható 4. Igaz-e, hogy páratlan rend¶ csoportban minden három index¶
részcsoport normálosztó?
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