6. Algebra gyakorlat (2008/2009 tavasz)

1. Melyik ismert csoporttal izmorfak az alabbi faktorcsoportok?
(a) Da/{e. f*}.

(b) Si/{e, (12)(34), (13)(24), (14)(23)}.

(c) Ds/{e. f2, 4 f°}.

(d) As/{e, (12)(34), (13)(24), (14)(23)}.

(e) Dun/{e, fof? . f* 1}

(f) Zjs/{1,9}

2. Adjuk meg az kovetkezd csoportok 6sszes normalosztojat: Ds, Dy, Ds, Q,
Ay, Sy, As, S5, GL(2,2).

3. Bizonyitsd be, hogy minden G csoport centruma
Z(G)={g9eG: Yz eqGgr=urxg}

normalosztd G-ben.

4. Bizonyitsd be, hogy ha N < G és |N| = 2, akkor N < Z(G).

5. Bizonyitsd be, hogy ha G/Z(G) ciklikus, akkor G Abel.

6. Legyen G a GL(3,p) csoport azon elemeinek halmaza, amiknek fgatloja
csupa 1-esbdl all és foatlojuk alatt csak 0-k taldlhatok. Bizonyitsd be, hogy
G < GL(3,p), |G| = p? és hogy G minden nem egység eleme p-edrendf.

Beadhat6 1. Bizonyitsd be, hogy ha G véges p-csoport, H < G és |G : H| =
p, akkor H < G.

Beadhaté 2. Milyen n-ekre van S,-ben ()-val izomorf részcsoport?

Beadhat6 3. Bizonyitsd be, hogy minden n,m € N\{0} esetén (R",+) ~
(R™, +).

Beadhaté 4. Igaz-e, hogy paratlan rendii csoportban minden harom indexi
részcsoport norméloszto?



