2. Linearis Algebra gyakorlat (2009/2010 Gsz)

1. Félcsoport, csoport, vagy egyik sem? Ha félcsoport, akkor van-e benne
egységelem? Kommutativ-e a miivelet?

(P(A),1) 5 (P(A),N) ; (P(A), \);
P(A), A) ahol A aszimmetrikus differencia: X A'Y = (X\Y)U(Y'\X);

XX o)ahol X¥ az X — X fiiggvények halmaza, o pedig a kompozicio;
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S(X),0) ahol S(X) az X halmaz permutacidianak, vagyis az X — X
bijekciok halmaza;

) (Z,,®) és (Z,,®) ahol @ és ® a modulo n Gsszeadas és szorzas.

2. Bizonyitsd be, hogy ha egy G csoportban minden g € G-re g*> = e, akkor
G kommutativ.

3. Legyen (B, A, V) egy Boole-algebra. Minden a,b € B-re legyen a+b = (aA
b)V(bAa) és a-b = aAb. Bizonyitsd be, hogy ekkor (B, +, -) egy kommutativ
gytird. Ki a gytird null eleme? Van-e egységelem? Nullosztomentes-e? Test-

e?

4. Legyen a,b € R3 és n,m € N\{0}. Fejezziik ki az [a,]] szakaszt n : m
aranyban kettévago ¢ pontot (vektort).

5. Mutasd meg, hogy a tetraéder stilyvonalai negyedelik egymast.

6. Legyenek aq,a,,...,a, egy szabalyos origd kozépponti n-szog csicsai a

’r=n

sikon. Mennyi a; +a, +---+a,?

n?(n+1)>2

HF. Bizonyitsd be teljes indukcioval, hogy 13 + 23 4 ... 4 n3 = 1

HF'. Bizonyitsd be, hogy véges nullosztomentes gytiri (ferde)test. (Késsbb
az is ki fog deriilni, hogy kommutativ is, vagyis test.)



