3. Linearis Algebra gyakorlat (2009/2010 Gsz)

1. Fiiggetlenek-e az (1,2,—-3), (2,0,5) és (—1,—1,0) vektorok?

2. Legyenek a, b, c fiiggetlen vektorok egy fix V' vektortérben. Fiiggetlenek-e
az alabbi vektorrendszerek:

(a) a,a+b a+b+g
(b) a+bb+c ct+a
(c
(

)
)a—bb—c c—a
d)

a+b+¢ 0 b;
() a,a+b a+c, a+b+c?

3. Legyen A, B,C, D, Ay, B,C1, Dy egy egyseg oldalu kocka R3- ben Sza—
mltsd ki a kovetkezs skalaris szorzatokat: AB C1D, AB C’lC AC’ ABl,
AC - AC’l.

4. Legyen A = (1,0,0), B = (2,3,—-1), C = (1,1,1), és D = (0,4,1).
Szamitsd ki az ABC'D teraéder térfogatat a vegyesszorzat segitségével.

5. Tgazold az (a x b) X ¢ = (ac)b — (bc)a Gsszefiiggést tetszoleges a, b, c € R3
esetén.

6. Legyena L b. ax (ax (ax(axb))) =7
7. Végezd el a miveleteket:
(a) (3 —4i)(7+8d); (b) =7 (c) "% (d) (1+14)%

)

ahol u =2 —14; (f) |22 — zu| ahol 2 =14 3i, u =2 — 1.

(e)

8. Mi a geometriai jelentése az alabbi C — C leképezéseknek:

gl

(a) z — iz;
(b) z+— Z7?

HF. Legyenek v,,...,v, € V fiiggetlen vektorok. Fiiggetlenek-e a v; — v,,
Vg + Vs, Vg — Uy, U + (= 1) 04450 -0y v, + (—1)"0; vektorok?

HF. Bizonyitsd be vektoralgebrai eszkozokkel, hogy a parallelogramma ol-
dalhosszainak négyzetosszege megegyezik az atlok hosszanak négyzetossze-
gével.



