7. Linearis Algebra gyakorlat (2009/2010 6sz)

1. Adj meg olyan f harmadfoku racionélis egyiitthatés polinomot, melyre f(1) = 5,
f(6) ==2, f(8) =16s f(=3) = =3.

2. Bontsd fel Q[x]-ben irreducibilisek szorzatara az z* — 1323 — 622 4+ 104z — 338 illetve
a 3x® — 152 + 9z + 10 polinomokat.

3. Add meg az 6sszes legfeljebb méasodfok irreducibilis polinomot Zs[x]-ben és Z3[x]-ben.

4. Bizonyitsd be, hogy az alabbi polinomok irreducibilisek Q[x]-ben a Z, illetve Z3 folotti
irreducibilités vizsgalataval.

(a) 2t =523 +2x+1; (b)z'—223+2x+1; (c)2*+23+2+2.
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5. Legyen A= |0 -1 5 |, B = és a = (1,0,—3). Végezd el az
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alabbi mitiveleteket, ha értelmesek.

(a) AB; (b) A+ A"; (c) BA; (d) Ba; (e) BTA; (f) Ag; (g) o' B"; (h) A?B" —3B".

6. Szamold ki a <(1) _01) és a (:1 é) matrixok 101. hatvanyat.

7. Old meg az x+2y—2z = 2,3x—y+2z =7, x—z = —2, 2x+y—+2 = 7 egyenletrendszert.
Modositsd egy egyiitthaté megvaltoztatasaval ugy, hogy 0, 1 illetve oo sok megoldéasa
legyen.

8. Mennyi az Osszes olyan k X n-es matrix osszege, melyekben csak 0 és 1 fordul elg?

9. Legyen adva egy k egyenletbdl és n ismeretlenbdl allo racionélis egyiitthatos linearis
egyenletrendszer. Dontsd el, hogy az alabbiak koziil melyek igazak.

(a) k <mn = 3 megoldas.

(b) k > n = # megoldas.

(d) k> n és 3 megoldas = 3! megoldas.

3 megoldase R” = 3 megoldase Q.
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(¢) k < n és 3 megoldas = 3 oo sok megoldas.
)
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HF. Legyenek a,b,c az 2 — 2% + 3z + 6 polinom komplex gytkei. Hatérozd meg az
1+ 2+ L Kkifejezés értékét.

f) (V k — 1 egyenletnek 3 megoldésa) = 3 megoldés.

HF. Hatéarozd meg az ((1) 1) matrix n. hatvanyat.



