4. szamelmélet gyakorlat (2008,/2009)

1. Hatarozd meg m-et, ha a kovetkezs szamok ugyanannak a redukalt maradékoszta-
lynak az elemei mod m

(a) 2 és 14,
(b) 18, 78 és 178.
2. Mennyi ¢(8300)7

3. Bizonyitsd be, hogy minden n természetes szamra
> eld) =n.
d|n

4. Bizonyitsd be, hogy minden n-re 13 | n?0 + 4n?* 4 8n%0.

5. Bizonyitsd be, hogy ha m paratlan és osztéja egy n? + 1 alakd szamnak,
akkor 4k + 1 alak.

6. Bizonyitsd be a szita formula segitségével, hogy ha n kiilonb6z6 primosztoi

P1,- .-, Pr, akkor
: 1
p(n) = nH (1 - —).
i=1 pi
7. Bizonyitsd be, hogy ha 19 | a® + 5% akkor 19 | a és 19 | b is teljesiil
(a,b € N).
8 Adott 71, ...,7,(m) redukalt maradékrendszer mod m.

(a) Hatarozd meg az Gsszes olyan a természetes szamot, amelyre ary, . . ., AT (m)
redukalt maradékrendszer mod m.

(b) Hatarozd meg az 0sszes olyan b természetes szamot, amelyre 7140, ..., 7 (m)+
b redukalt maradékrendszer mod m.

HF. Legyen a és m rogzitett természetes szamok. Jelolje f(b) az ax =
(m) lineéris kongruencia (mod m) megoldasainak a szamat. Hatarozd meg

> ooy f(b) Osszeget.
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