6. szamelmélet gyakorlat (2008,/2009)

1. Old meg az aldbbi kongruenciakat:
(a) 1028 + 32+ 7 =0 (245),
(b) 2220 + 3z +4=0 (176).
2. Wilson Tétel:
(a) Mennyi (m — 1)! maradéka m-el osztva?
(b) Bizonyitsd be, hogy ha p = 4k — 1 prim, akkor (251)! = £1 (p).

3. Mutass példat olyan 1 fSegyiitthatos f € Z[z] polinémra, melynek a fokénal
tobb gyoke van mod 25.

4. Hatéarozd meg a kovetkezd rendeket: 077(155), 0100(199), 065(2), 047(43).
5. Legyen p prim és op(a) = 3.

(a) Bizonyitsd be, hogy 1 +a+a? =0 (p).

(b) Hatéarozd meg o,(1 + a)-t.

6. Bizonyitsd be, hogy ha (a,m) =1, akkor

Om (ak) Om (a)

(om(a), k)’

7. Keresd meg a legkisebb pozitiv primitiv gyokot mod 7, 13 és 17. Készitsd el
a hozzajuk tartozo indextablazatot.

8. Legyen p > 2 prim. Milyen maradékot ad az 6sszes paronként inkongruens
mod p primitiv gyok szorzata p-vel osztva?

9r Legyenek ai,...,a,(,) redukilt maradékrendszer mod m. Bizonyitsd be,

hogy ng) om(a;) paratlan.

HF. Legyen p prim és (a,p) = 1. Milyen maradékot ad ZZ”:(T) a® illetve
HZ”:(f ) gk p-vel osztva?



