7. szamelmélet gyakorlat (2008/2009)

1. Legyen g primitiv gyok mod m. Bizonyitsd be az alabbiakat:
(a) g* pontosan akkor primitiv gydk mod m, ha (k,¢(m)) = 1.
(b) ¢(p(m)) paronként inkongruens primitiv gyck van mod m.

2. Legyen p > 2 prim. Milyen maradékot ad p-vel osztva az Gsszes paronként
inkongruens mod p primitiv gyok szorzata?

3. Keresd meg a legkisebb pozitiv primitiv gyokot mod 7, 13, és 17. Készitsd
el az ezekhez a primitiv gyckokhoz tartozé indextablazatokat.

4. Old meg az alabbi kongruenciakat:

5. Legyen p > 2 prim. Hatarozd meg a p — 1-edik illetve %—edik hatvany-

maradékokat mod p.
6. Bizonyitsd be, hogy
VneN\{0,1} Ja,b,ceN (n]a?+b*>+c*An?ta?+b%+c2).

7! Bizonyitsd be, hogy 2n — 1 egész szambol mindig kivéalaszthaté n olyan,
amelyek Osszege oszthaté n-nel.

HF. Legyen p prim. Mi a sziikséges és elégséges feltétele annak, hogy létezzen
k-adik hatvany-nemmaradék mod p és barmely két k-adik hatvany-nemmaradék
szorzata k-adik hatvinymaradék legyen?



