6. Szamelmélet gyakorlat (2009/2010)

1. Szamold ki a kovetkezd rendeket: 077(155), 0100(199), 065(2), 047(43),
021 (23) és 089(86).

2. Legyen p prim és o,(a) = 3.
(a) Bizonyitsd be, hogy ekkor 1 +a +a? =0 (p).

(b) Mennyi lehet 0,(1 + a)?

3. Bizonyitsd be, hogy ha (a,m) =1 és k € N, akkor o,,(a¥) = 2= .
4. Legyen g primitiv gyok mod m. Bizonyitsd be, hogy ekkor

(a) ¢" pontosan akkor primitiv gyok mod m, ha (n,(m)) = 1;

(b) ¢(p(m)) darab paronként inkongruens primitiv gyok van mod m.

5. Keresd meg a legkisebb pozitiv primitiv gyokét mod 13 és készits hozza
indextablézatot, majd oldd meg az alabbi binom kongruencidkat:

(a) 32° =2 (13);
(b) 329 =4 (13);
(c) 42"+ Tz* =0 (13).

6. Legyen p prim és k egy természetes szam. Milyen maradékot ad p-vel
osztva SP_1 ak?

7. Legyen p > 2 prim. Milyen maradékot ad p-vel osztva az Gsszes (paronként
inkongruens) primitiv gyok szorzata?
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1. HF. Old meg indextablazat segitségével az bx (17) kongruenciat.

2. HF. Legyen p > 2 prim. Hatarozd meg a p — 1-edik illetve p%l—edik
hatvianymaradékokat mod p.



