7. Szamelmeélet gyakorlat (2009/2010)

1. Oldd meg az f(z) = 2% + 42 — 3 = 0 (7°) kongruenciat a kovetkezd
lépéseken keresztiil:

(1)
(2)
(3)

(4)

0Oldd meg az f(z) =0 (7) kongruenciat, egy megoldast jeléljon c.
Gondold meg, hogy f’(c) mivel kongruens mod 7.

Az x = c+T7t helyettesitéssel keresd meg az egyetlen olyan ¢, megoldasat
az f(z) = 0 (7?) kongruencidnak, melyre ¢, = ¢ (7).

Az x = cy+T7%s helyettesitéssel keresd meg az egyetlen olyan c; megoldasat
az f(z) = 0 (7®) kongruencidnak, melyre c3 = ¢ (7).

2. Bizonyitsd be, hogy ha 77 | a* + b%, akkor 77 | a® + b*.

3. Legyen p prim. Bizonyitsd be, hogy

(a) ha o,(a) paratlan, akkor a kvadratikus maradék mod p;

(b) ha g primitiv gyok mod p, akkor g kvadratikus nemmaradék mod p.

4. Melyek oldhatok meg az alabbi kongruencidk koziil?

(a) z2 =66 (191);

(b) x? = 94! (101);

(c) x? =30 (70).

5. Mely p primekre oldhaték meg a kovetkezs kongruenciak?

(a) 2> = -2 (p);
(b) 2> =3 (p);
(c) 2?2 = -3 (p).

1. HF. Bizonyitsd be, hogy ha 1999 | a? + 2b?, akkor 1999 | a és 1999 | b.

2. HF. Mely p primekre oldhaté meg az x* = 4 (p) kongruencia?



